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BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 


T0ñN 9 


Tập 2 


NHÀ XUẤT BẢN ĐẠI HỌC QUỐC GIA HÀ NỘI 


Lời nói đầu 


Quyển sách BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM TOÁN 9 (Tập 2) được biên 
soạn theo chương trình Toán 9 hiện hành. 


Những bài tập thuộc loại trắc nghiệm có nhiều lựa chọn đa dạng, 
được sắp xếp từ dễ đến khó nhằm giúp học sinh tự học, tự rèn luyện kiến 
thức toán từ cơ bản đến nâng cao. 


Nội dung quyển sách gồm có : 
se Phản đại số: 

- Chương III: Hệ hai phương trình bậc nhất hai ẩn 

— Chương IV: Hàm số y = axŸ (a # 0) - Phương trình bậc hai một ẩn 
s« Phân hình học : 

_ Chương II: Góc với đường tròn 

— Chương IV: Hình trụ - Hình nón - Hình cầu 


Mỗi vấn để trong chương đều có phần tóm tắt kiến thức cơ bản, bài 
tập trắc nghiệm 


Cuối mỗi chương đều có phần ôn tập chương và hướng dẫn cách giải 
một số bài tập của chương. 


Phần ôn tập cuối năm học là bộ để tổng hợp giúp học sinh tự làm, tự 
kiểm tra đánh giá kết quả học tập của mình. 


Tác giả hy vọng quyển sách này còn giúp phụ huynh học sinh có tài 
liệu để hướng dẫn, kiểm tra việc học toán của con em mình. 


Dù chúng tôi cố gắng nhiều trong quá trình biên soạn nhưng chắc 
không tránh khỏi một số thiếu sót. Rất mong nhận được ý kiến đóng góp 
từ bạn đọc để giúp chúng tôi có điều kiện hoàn chỉnh quyển sách nhằm 
phục vụ bạn đọc tốt hơn. 


Các tác giả 


PHẦN ĐẠI Số 
CHƯƠNG III. HỆ PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT HAI ẨN 
Vấn đề 1. PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT HAI ẨN 
ñ. KIẾN THỨC CẦN NHỚ 


tị Định nghĩa 
Phương trình bậc nhất hai ẩn x 0à y là hệ thức có dạng ax + by = c (*) 
trong đó a, b, e là các số đã biết (ta =0 hoặc b z0) 
“Phương trình (*) có nghiệm là (xo: vo) © axo + byo —c = 0” 

[a] Tập nghiệm của phương trình bậc nhất hai ẩn 

© Phương trình ax + by = c có uô số nghiệm, tập nghiệm của phương 
trình được biểu diễn bởi đường thẳng ax + by = c. 


quàb_ | Đường thống (d) biểu diễn tập nghiệm của phương trình 
az0uà a c 
=-—X+— 
bz0 b b 
d=0uả v= ¬ (đ) song song hoặc trùng uới trục hoành 
bz0 b 
0n x=S „ (d) song song hoặc trùng uới trục tung | 
L) a 


8. BÀI TẬP 


1. Cho phương trình 4x - 3y = 16 
Cặp số (x; y) nào sau đây là nghiệm của phương trình trên? 


A.(;3) B. (1; -4) €. (2; 3) D.(- 2; 5) 
B. Công thức nghiệm tổng quát của phương trình 3x + y = 6 là : 
ye6 
A. Khây hoặc 1 
y=-3x+6 x=--y+2 
3 
yeR 
B. shân hoặc 1 
y=3x-6 x=sy-2 


ặ yeR 
C. xet hoặc 1 
y=-3x+6 sn Lào 


D. Một kết quả khác 
3. Công thức nghiệm tổng quát của phương trình 4x + 2y = 0 là : 


R c0 
R y€ ỳ 
A. h : hoặc 1 B. bi hoặc 1 
y=-2x x=--y y=2x x=ý 
xeR cR 
6. 1 hoặc l # D.B) đúng; A) và C) sai 
y=2x =2y 


4. Tập nghiệm (x; y) của phương trình 2x - y = 1 được biểu diễn bởi 
đường thẳng nào dưới đây ? 


(Dạ) 
(D¿) 


A.(D,) B.(D;) €. (Dạ) D.(D,) 


. Đường thẳng (D) trong hình vẽ biểu diễn tập 
nghiệm của phương trình nào dưới đây ? 
A.3x+2=0 
B.-2x-3=0 
C.2v+6=0 
D.2y+3=0 

. Phương trình nào dưới đây không xác định một hàm số dạng 
y=ax+b: 

A.4x- 2y =5 B. 3x+3y=8 
€C. 0x + ðy = 10 D. 2x- 0y = 12 
„ Giá trị nào của m dưới đây để điểm M(2; 1) thuộc đổ thị (D) của 
phương trình mx - 3y = ỗ ? 
A.-3 B. 3 C. 4 D., -5 
„ Giá trị nào của m dưới đây để đỏ thị (D) của phương trình 
1 


a* +2y= ạm cắt trục hoành tại điểm có hoành độ x = —1 ? 


A. 


B. -~ C.-— D.0 
4 


. Cho hai đường thẳng : (D)) : .. và (D;) : y=ax-1 


Toạ độ giao điểm của hai đường thẳng (D;) và (D;) là : 


16 1 9 1 
-lT—:—= B.|—;-— 
” (5 1 lá 15) 


3 5 
C. (š -ñ) 
10. Cho hai phương trình x - 2y = -10 và x + y = -1. Nghiệm chung của 


hai phương trình là : 
A.(-2; 5) B. (-8; 4) €. (7; -3) D.(-4; 3) 


ĐÁP ÁN 
Đài | 135 [5]3]J 8 [9 17|s]»%10| 
Cau| B | C |ÁA|[D|B|D|cl|B|aA|DJ| 


Vấn đề 2. HỆ PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT HAI ẨN 
H. KIẾN THỨC GÄN NHỚ 


Khái niệm về hệ phương trình bậc nhất hai ẩn 
Cho hai phương trình bậc nhất hai ẩn ax + by = c và a'x + b'y = c' 
Khi đó, ta có hệ hai phương trình bậc nhất hai ẩn. 
() th +by=c (1) 
ax+by=c' (2) 
Nếu hai phương trình (1) và (2) có nghiệm chung (xọ; yọ) thì 
(xo; yo) được gọi là nghiệm của hệ (I). 
Nếu hai phương trình (1) và (2) không có nghiệm chung thì ta nói 
hệ (ID vô nghiệm. 
Giải hệ phương trình là tìm tất cả các nghiệm của nó. 
Minh họa hình học tập nghiệm của hệ phương trình bậc nhất hai ẩn 
Gọi (D¡) và (D¿) là hai đường thẳng xác định bởi hai phương trình trong 
hệ 


ax+by=c' (Dạ) 
s (Di) cắt (Dạ) © Hệ (I) có một nghiệm duy nhất 
® (D,)/(D;) © Hệ (U) vô nghiệm 
e« (Dạ) = (Dạ) © Hệ (I) có vô số nghiệm 
[m] Hệ phương trình tương đương 
e - Định nghĩa: Hai hệ phương trình được gọi là tương đương với nhau 
nếu chúng có cùng tập nghiệm. 
Dùng ký hiệu “©” để chỉ sự tương đương của hai hệ phương trình. 


0. BÀI TẬP 
1. B6 nghiệm của hệ ghương tạnh U95 nụ 
„ Số nghiệm của hệ pj B Ủng gy cự li 


A. Hệ phương trình đã cho có một nghiệm duy nhất 
B. Hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm 
C. Hệ phương trình đã cho vô nghiệm 


3x-y=-2 


là: 
6x- 2y =2 h 


„ Sô nghiệm của hệ phương trình | 
A. Hệ phương trình đã cho có một nghiệm duy nhất 
B. Hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm 
€. Hệ phương trình đã cho vô nghiệm 

4x-4y-2=0 

—2x+2y =—]1 


. Số nghiệm của hệ phương trình | là: 


A. Hệ phương trình đà cho có một nghiệm duy nhất 
B. Hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm 
C. Hệ phương trình đã cho vô nghiệm 

-Ö Hệ phương trình nào đưới đây vô nghiệm? 


A. x+y=4 B. x-y=2 C. x-y=0 n. x+y=6 
x-y=0 x-y=0 x+y=0 x-y=2 


. Trong mặt phẳng tọa độ, cho bốn điểm M(-1:2). N(-2; -3), 


rÍa ¡ 3): Q(-4; 1). Điểm nào trong bốn điểm trên biểu diễn nghiệm 


x—2y =1 
c C +nh 
của hệ phương trìn h3 Si AE 
A. Điểm M B. Điểm N C. Điểm P D. Điểm Q 
n n g ta St : ax+y =5 
Tính a và b để (- 2; 3) là nghiệm của hệ phương trình 2RiM siữ 
A. (a; b) = (3; 3) B. (a; b) = (2; 1) 
C. (a; b) = (2; -4) D. (a; b) = (—1; 2) 


. Cho hai đường thẳng (D): -gx+y =9 và (Dạ):— x+ 2y = 1 


Tọa độ giao điểm của (D¡) và (Dạ) là: 
A.(—5; 4) B. (9; 5) €. (5; 9) D.(-4, 9) 
. Cho ba đường thẳng (D)): 3x + y = 0 
(Dạ): x— y=-— 4 
(Dạ) : 0,5x + y = 5,5 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. (DJ) và (Dạ) cắt nhau tại điểm (—1; 3) 
B. (D¡) và (Dạ) cắt nhau tại điểm (1; -2) 


C. (D;) và (Dạ) cắt nhau tại điểm (s _ 3) 


D. A),B), C) đều đúng 
9. Điểm nào trong các hình vẽ dưới đây là tọa độ giao điểm của hai 
đường thẳng (D)) : x + y = 2 và (Dạ) : y = 4 


A, Điểm M B. Điểm N C. Điểm P D. Điểm Q 
10. Xét các phát biểu sau: 
— Hệ phương trình bậc nhất hai ẩn có một nghiệm duy nhất được biểu 


diễn bởi hai đường thẳng cắt nhau (1) 

— Hai hệ phương trình bậc nhất hai ẩn có vô số nghiệm là hai hệ 
phương trình tương đương (2) 

- Hai hệ phương trình bậc nhất hai ẩn đều vô nghiệm là hai hệ 
phương trình tương đương (3) 
Phát biểu nào đúng? 

A.(1) và (2) B. (1) và (3) G. (2) và (3) D.(1), (2) và (3) 
ĐÁP ÁN 


Bí L1 |2 |3 04510 6|71 5194179 
Câu | A |C|B|B|C|D|B|A|clB 


Vấn đẻ 3. GIẢI HỆ PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT 
HAI ẨN BẰNG PHƯƠNG PHÁP THẾ 


H.  KIẾN THỨC ŒẦN NHỚ 


ilQutáehếE ma .-. 


Qui tắc thế dùng để biến đôi một hệ phương trình thành hệ phương 
trình tương đương. 
Qui tắc thế cho phép ta thực hiện hai bước sau : 

« Bước 1 Từ một phương trình của hệ đã cho, ta biểu diễn một ẩn 
theo ẩn kia rồi thế vào phương trình thứ hai để được một phương 
trình mới chỉ còn một ẩn. 

e Bước 2 Dùng phương trình mới ấy để thay thế cho phương trình 
thứ hai trong hệ (và giữ nguyên phương trình thứ nhất). 

|a] Tóm tắt cách giải hệ phương trình bằng phương pháp thế 

*- Dùng qui tắc thế biến đổi hệ phương trình đã cho để được một hệ 
phương trình mới, trong đó có một phương trình một ẩn. 

* Giải phương trình một ẩn vừa có, rồi suy ra nghiệm của hệ 

đã cho. 


§ ý) ïs 
ay- 
0. BÑITẬP 
* Giải các hệ phương trình sau bằng phương pháp thế: 
x+2y =5 -2x+y =7 
s4 ME có RE li 
5x _- 4y =4 x+3y =-4 
I IV 
(HP  n ợa dạ : Tu 


Hãy chọn câu trả lời đúng trong các bài 1, 2, 3, 4. 

1. Nghiệm của hệ phương trình (I) là: 
AÁ.(x; y) = (1; 1) B. (x; y) = (0; -2) 
€. (x; y) = (—1; 0) D. (x; y) = (1; 2) 


2. Nghiệm của hệ phương trình (II) là: 


A.(%x; y) = (3: —1) B.(x; y) = (—2; 3) 
C.œ ») = (  :0) D.(x; y) = (1; 3! 
8. Nghiệm của hệ phương trình (III là: ` 
Á.(x; y) = (—1; 1) B.(x; y) = (-3; 3) 
€. (x; y) = (0; -1) D.(x; y) = (1; 0) 
4. Nghiệm của hệ phương trình (IV) là: 
A.(x; y) = (-4; 0) B. (x; y) = (4; 4) 
€. (x; y) = (3; 0) D. Vô nghiệm 
ME: on (X*8 =1 : 
. Giải hệ phương trình bằng phương pháp thế. 
(2x+8y=3 
Nghiệm của hệ phương trình là: 
Á.(X;v‹:- = B.G ) = (5:2), 
€, (x; y) = (0; —3) D., Vô nghiệm 


v5x-y =v5(V/3-1) () 

2V3x+35y=921 — (2) 

Bạn Tâm đã giải hệ phương trình này bằng phương pháp thế như sau: 
Bước 1: (1) => y = Vðx - V15 + V5 (3) 

Bước 9: Thay (3) vào (2) ta có: (15 + 2/3)x = 3(2 + 5/3) (4) 
Bước 3: Giải phương trình (4) ta được: x = — v3, lúc đó y=~- J5 

Vậy nghiệm của hệ phương trình là: (x; y) = (—⁄3 ; - v5) 

Theo em bạn Tâm giải đúng hay sai. Nếu sai thì sai ở bước nào? 


6. Cho hệ phương trình | 


A. Đúng lB. Sai từ bước 1 
€. Sai từ bước 2 D. Sai từ bước 3 
: 5x3 + y= 2/2 Ð 
7. Giải hệ phương trình bằng phương pháp thế, được 
: : hà -y2 =9 

nghiệm là: 

A.œ 0= LỆ 1) B. (x; y) = (V3; — 6) 

C. (x; y) = (š h -Š] D. Có vô số nghiệm 
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2,4x+0,2y =6,4 


bà h háp thế. 
bx~8y <5 ng phương pháp thế. 


3. Giải hệ phương trình | 


Nghiệm của hệ phương trình là: 
A.(x; y) = (2,54; 1,B1) B. (x; y) = (1,85; —1,2) 
€. (x; y) = (—2,15; 1,54) D. Vô nghiệm 
lŠ„# 
3. Giải hệ phương trình v 4 
\ +y-10=0 
Nghiệm của hệ phương trình là: 
A.(x; y) = (0; 8! B. (x; y) = (2; 8) 
€. (x; y) = (—2; 4) D.(x; y) = (4; 8) 
cv : lenb.leg 
10. Xác định c⁄c hệ số a và b, biết rằng hệ phương trình 
bx +ay =-4 


có nghiệnn là (x ; y) = (2; — 2) 


A.(a; bì = (1; 2) B. (a; b) = (—1; 3) 
€. (a; b) = (3; 1) D. A), B), C) đều sai 
ĐÁP ÁN 


Bài | 1 | 2 | 3 ENEHNEREAE- 
Cau| ÐĐỊ B|C 'A|DĐ|D|C|A|B5|I€S 


lấn đẻ 4. GIẢI HỆ PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT 
HAI ẨN BẰNG PHƯƠNG PHÁP CỘNG ĐẠI SỐ 


ñ.  KIẾN THỨC CÂN NHỨ 


1 Qui tắc cộng đại số . 
Qui tắc cộng đại số dùng để biến đổi một hệ phương trình thành hệ 
phương trình tương đương. 
Qui tắc cộng đại số cho phép ta thực hiện hai bước sau : 

«Ổ Bước 1: Cộng hay trừ từng vế hai phương trình của hệ đã cho để 
được một phương trình mới. 

e Bước 2: Dùng phương trình mới ấy thay thế cho một trong hai 
phương trình của hệ (và giữ nguyên phương trình kia). 
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* 


la] Tóm tắt cách giải bằng phương pháp cộng đại số 


Nhân các vế của hai phương trình với số thích hợp (nếu cần) sao 
cho các hệ số của một ẩn nào đó trong hai phương trình của hệ 
bằng nhau hoặc đối nhau. 

Sử dụng qui tắc cộng đại số để được một hệ phương trình mới, trong 
đó có một phương trình mà hệ số của một trong hai ẩn bằng 0 
(nghĩa là ta sẽ được phương trình một ẩn). 

Giải phương trình một ẩn vừa thu được rồi suy ra nghiệm của hệ đã 
cho 


12 


8. BÑI TẬP 
* Giải các hệ phương trình sau bằng phương pháp cộng đại số: 
3x- 2y =5 x-3y=0 
1 
_-  p=-AMP qD [— y=7 
2x+ y=2 x 4x+ y=20 
V 
am | ~y s6 q | SMS RE? 


Hãy chọn câu trả lời đúng trong các bài 1, 2, 3 và 4 


. Nghiệm của hệ phương trình (1) là: 


A.(œx;y)=(0;1) ˆ B. (x; y) = (—1; 1) 
€. (x; y) = (2; 1) D. (x; y) = (2; 0) 
, Nghiệm của hệ phương trình (II) là: 
A.(x; y) = (3; 1) * B. (x; y) = (-2; 6) 
C. (x; y) = (3; 4) D. Vô nghiệm 
‹ Nghiệm của hệ phương trình (II) là: 
A.(x; y) = (1; 4) B. x; y) = (~3; 0) 
€. (x; y) = (2; 3) D. (x; y) = (2; -2) 
‹ Nghiệm của hệ phương trình (IV) là: 
A.(x; y) = (—1; 3) B.(x;y)=(—-5;2) 
C. (x; y) = (ð; 0) D. Vô số nghiệm 


0,4x - lL5y =—3,7 


bà hương pháp cộng đại 
3,5x+3y =16 - n§p 6 pháp cọng dại 


ð. Giải hệ phương trình | 


số, ta được nghiệm là: 


Á.(x; y) = (0,5; 4) B. (x; y) = (2; 3) 
€. (x; y) = (2,3; 1,5) D. (x; y) = (—1; 5) 
2 3=v2.., ẳ 
6. Giải hệ phương trình x3 + yV8 = v2 bằng phương pháp cộng đại số, 
x3 - y2 = v3 


ta được nghiệm là: 

A.(%x; y) = (1; 0) B. (x; y) = (0; —1) 
C. (x; y) = (2; V3) D. (x; y) = (V3; 0) 
3x-4y =1 (1) 
x-y=4 (2) 
phương trình (2) với một số thích hợp rồi cộng với phương trình (1) ta 
được phương trình bậc nhất ẩn số y là phương trình nào sau đây? 
A.3y+14=0 B.2y- 11=0 

C.-y+12=0 D.y-11=0 

3x-2y =7 q) 

(a+1)x+2y =—1 (2) 


7. Cho hệ phương trình | bằng cách nhân hai vế của 


8. Cho hệ phương trình { 


Áp dụng phương pháp cộng đại số để giải hệ phương trình. Cộng (1) và 
(2) vế theo vế ta được phương trình x — 6 = 0. Tính a. 


A.a=-2 B.a=-3 ĐH Nga 
? 3 4 
ế - 3x- 2y =m 
9. Cho hệ phương trìn k : gimÊy -s/ 
Nếu m = ⁄3 thì tập nghiệm của hệ là: 
A.S= I1; V2] B.S= (2; 1| 
C.S = I0; v2] D.S=R 


x+y-z=1l (1) 
10. Tập nghiệm của hệ phương trình 4x +z- y =3 (2) là 
y+Zz-x=5 (3) 


A.S= I1;3; 4l B. S= |2; 5; 6] 
C. S = |2; 3; 4] l D. S=Ø 
ĐÁ 
B 


PÁN 
tm[L[ET: t7 me. 
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Vấn đẻ 5. GIẢI BÀI TOÁN BẰNG CÁCH LẬP 
HỆ PHƯƠNG TRÌNH 


Ï. KIẾN THỨC CÂN NHỚ 
Để giải bài toán bằng cách lập hệ phương trình bậc nhất hai ẩn ta 
làm theo ba bước sau đây: 

©Ổ Bước †: Lập hệ phương !:' :: 
— Chọn hai ẩn và đặt điều kiện thích hợp cho chúng. 
—_ Biểu diễn các đại lượng chưa biết theo các ẩn và các đại lượng đa biết. 
— Lập hai phương trình biểu thị mối quan hệ giữa các đại lượng. 
© Bước 2: Giải hệ phương trình nói trên. 
© Bước 3: Kiểm tra xem trong các nghiệm của hệ phương trình, 


nghiệm nào thích hợp uới bài toán uà kết luận. 


0. BÑI TẬP 


1. Một hình chữ nhật có chu vi là 56cm. Nếu bớt chiểu dài 8cm và tăng 
gấp đôi chiều rộng thì chu vi của hình chữ nhật là 54cm. Tính các 
cạnh của hình chữ nhật lúc đầu. 

Cau trả lời nào sau đây đúng? 
A. 9cm; 19cm B.5cm,23cem €C.7cm;2lcm D,6cm; 22cm 

9. Hai bạn An và Hòa cùng đi mua vở và sách. Bạn An mua 3 quyển vở 
và 2 quyển sách hết 13000 đồng, bạn Hòa mua 5 quyển vở và 4 quyển 
sách (cùng loại với vở và sách bạn An đã mua) hết 25000 đồng. Hỏi giá 
tiền mỗi quyển vở và mỗi quyển sách là bao nhiêu? 

Câu trả lời nào sau đây đúng? 

A. Vở:800 đổng ; Sách : 5300 đồng 
B. Vở: 1000 đồng ; Sách : 5000 đổng 
C. Vở: 1500 đồng ; Sách : 4250 đồng 
D. Vở: 2000 đồng ; Sách : 3500 đồng 
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8. Một canô đi từ bến A đến bến B, dự định đến bến B lúc 12 giờ trưa. Nếu 
chạy với vận tốc 20km/h thì sẽ đến B lúc 13 giờ. Nếu canô chạy với 
vận tốc 35km/⁄h thì sẽ đến B sớm hơn 2 giờ. Tính độ dài quãng đường 
AB 
Câu trả lời nào sau đây đúng? 

A. 140km B. 146km C. 150km D.160km 

4. Có hai vòi nước A và B chảy vào một cái bể (không có nước). Nếu cả 
hai vòi cùng chảy thì sau 20 giờ nước đẩy bể. Nếu mỗi vòi chảy một 
mình thì thời gian vòi A chảy đẩy bể nhiều hơn thời gian vòi B chảy 
đây bể là 4 giờ. Hỏi mỗi vòi chảy một mình thì trong bao lâu bể đầy 
nước? 

Câu trả lời nào sau đây đúng? 
A. Vòi A: 14 giờ; Vòi B: 6 giờ B. Vòi A: 11 giờ; Vòi B: 9 giờ 
€. Vòi A: 12 giờ; Vòi B: 8 giờ D. Vòi A: 13 giờ; Vòi B: 7 giờ 

5. Giải bài toán cổ sau đây : 

Quýt, cam mười bảy quả tươi 
Đem chia cho một trăm người cùng vui 
Chia ba mỗi quả quýt rồi 
Còn cam mỗi quả chia mười thật xinh 
Trăm người trăm miếng ngon lành 
Quýt cam mỗi loại tính rành là bao? 
Câu trả lời nào sau đây đúng? 


A. Cam: 9 quả; Quýt: 8 quả B. Cam: 5 quả; Quýt: 12 quả 
C. Cam: 10 quả; Quýt: 7 quả D. Cam: 7 quả; Quýt: 10 quả 
ĐÁP ÁN 
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ÔN TẬP CHƯƠNG III 


. TÓM TẮT ŒÑŒ KIẾN THỨC GẦN NHỚ 


1) Phương trình bậc nhất hai ẩn x và y là phương trình có dạng 
ax + by = c trong đó a, b và c là các số và a z 0 hoặc b z 0. 
2) Phương trình bậc nhất hai ẩn ax + by = c luôn có vô số nghiệm 
Trong mặt phẳng tọa độ, tập nghiệm của phương trình ax + by = c được 
biểu diễn bởi đường thẳng ax + by = c. 
3) Giải hệ phương trình bậc nhất hai ẩn bằng phương pháp thế 
*_ Dùng quy tắc thế biến đổi hệ phương trình đã cho để được một hệ 
phương trình mới, trong đó có một phương trình một ẩn. 
* Giải phương trình một ẩn vừa có rồi suy ra nghiệm của hệ đã cho. 
4) Giải hệ phương trình bậc nhất hai ẩn bằng phương pháp cộng đại 
số 
* Nhân hai vế của mỗi phương trình với một số thích hợp (nếu cần) sao 
cho các hệ số của cùng một ẩn nào đó trong hai phương trình của 
hệ là bằng nhau hoặc đối nhau. | 
* Áp dụng quy tắc cộng đại số để được một hệ phương trình mới,. 
_ trong đó, một phương trình có hệ số của một trong hai ẩn bằng 0 (tức 
là phương trình một ẩn). 
*_ Giải phương trình một ẩn vừa có rồi suy ra nghiệm của hệ đã cho. 
5) Giải bài toán bằng cách lập hệ phương trình 
«Bước 1: Lập hệ phương trình 
— Chọn hai ẩn và đặt điểu kiện thích hợp cho chúng. 
— Biểu diễn các đại lượng chưa biết theo các ẩn và các đại lượng đã. 
biết. 
— Lập hai phương trình biểu thị mối quan hệ giữa các đại lượng. 
© Bước 9: Giải hệ hai phương trình nói trên. 
e Bước 3: Kiểm tra xem trong các nghiệm của hệ phương trình, 
nghiệm nùo thích hợp uới bài toán uà kết luận. 
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8. BÑI TẬP 


- Với giá trị nào của m dưới đây thì đường thẳng y = (2 —~ m)x + 3m - 5 đi qua 
điểm P(-2; 1) 
A.m=0 B.m=3 C.m=2 D.m= 2 

. Xác định giá trị của a và b để đường thẳng (D) : y = ax + b đi qua hai 
điểm (-1; -2) và (2; 10) 


A.(a;b) = (4; 2) B.(a; b) = (2; 3) 
€. (a; b) = (4; 5) D.(a; b) = (—1; —3) 
. Xác định m để hệ phương trình JSC vô nghiệm 
(4-m)x+y =5 
A.m= =2 B. m=3 C.m=0 D.m=-4 
. Xác định giá trị của k để hệ phương trình J8 : sp Â» ghÊn 
có vô số nghiệm. 
Ä.k=s1 B.k=~8 Cik=Š D.k=- 


3x+4y-8=0 (1) 

x-2y+4=0 (2) 
Từ phương trình (2) biểu diễn x theo y rồi thay vào phương trình (1) ta 
được phương trình nào sau đây? 


. Cho hệ phương trình | 


A.y+10=0 ⁄B.y-2=0 

C.2y-4=0 D. 3y - 20=0 
. Tập nghiệm của hệ phương trình đã cho ở bài 5 là 

A.S = l1; -4] B. S = |-3; 2] 

C. S = |0; 2] D.S=Ø 

. Áp dụng phương pháp cộng đại số, hệ phương trình #M¿ đóa B tương 


đương với hệ phương trình nào dưới đây? 
x-ä3y =5 B Bx- 2y =-3 
"|Bx-2y=3 ”|4x+y=2 
C ðx+2y =3 ¬ x-3y =5 
4x+y =2 —— 2x+3y=1 _ 


ĐẠI HỌC QUỐC GIA HÀ NỘI 


NRỤNG TÂM [HỎNG TINTFTTVIEN 
| LC{Ý[J 31+€C 
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8. Xác định phương trình của đường thẳng (D) đi qua hai điểm M(Ệ H )) 


và N(-2; 0) 
3 3 4 
A.y=--x+Š .y=— = 
y 1075 B.y 10x 
C.y=-Tx+ Ð.y=4x+ 2 


9. Cho hệ phương trình “m NÓ g%3ớc.“hšou 
2mx + y=-—l1 
Bạn Hồng đã giải và biện luận hệ phương trình trên như sau: 
Bước 1 : Ta có (m -ð)x - 2y = 12 (m—ð)x- 2y = 12 
2mx + y =1 4mx + 2y =-—2 


(m-1x=2_ (1) 
= 
2mx + y =-1 (2) 


Bước 2 :s Nếu mz l thì: 


*# (1 r TP 
()©x SE 
*(2)c©y= =ỉ 
Vậy hệ phương trình có nghiệm là: (x; y) = (s¬ ì _¬n. `) 
m-1  m-l 


Bước 3 :e Nếu m = l1 thì : 
2 2 
*(1 “— —=<=0 
()©x T= § 
* (2)©y=-l1 
Vậy hệ phương trình có nghiệm là: (x; y) = (0; —1) 
Theo em, bạn Hồng giải đúng hay sai. Nếu sai thì sai từ bước nào? 


A. Đúng B. Sai từ bước 1 
€. Sai từ bước 2 D. Sai từ bước 3 
l |y + 3|+|x- 2| =5 
10. Cho hệ phương trình 
|x-2|= 2y +4 

Tập nghiệm của hệ này là: 

A.S = |-2; 1J B.S=lI2,-3L €C.8=(2;2) D.S:Ø 
11. Tìm hai số tự nhiên a và b, cho biết 2a + b = 91 và 2 =5 

A. (a; b) = (26; 39) B. (a; b) = (24; 41) 

C. (a; b) = (21; 50) D. A), B), C) đều sai 
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12. Hai người thợ dự định may 850 cái áo trong một tháng. Nhưng do 
người thứ nhất (I) may vượt mức 12%, người thứ hai (II) may vượt mức 
10%; do vậy trong tháng đó cả hai người đã may được 944 cái áo. Hỏi 
mỗi người dự định may bao nhiêu cái áo? 

Câu trả lời nào sau đây đúng : 
A.(): 300 cái áo; (II): 550 cái áo 
B. (1): 450 cái áo; (II): 400 cái áo 
€. (1): 500 cái áo; (II): 350 cái áo 
D. Một kết quả khác 


ĐÁP ÁN 
21rIFSL3ETEAETLTESLTEIESES 
HƯỚNG DẪN GIẢI 


1. PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT HAI ẨN 


1.(B)Ta có: 4x - 3y = 16 (*) 
Thay x = 1, y = 3 vào vế trái của (*), ta có: 
41-3.3=-—5z 16 
D› đó (1 ; 3) không phải là nghiệm của (*) 
Làm tương tự trên đối với các cặp số còn lại thì chỉ có (1;-4) là nghiệm 
của phương trình đã cho. 
2.(@ Càng thức nghiệm tổng quát của phương trình 3x + y = 6: 


xeR ."“ 
hoặc 1 
y=-3x+6 xe-ay+2 


3.) Càng thức nghiệm tổng quát của phương trình 4x + 2y = 0: 


-Et ưự* YẠ _ (Dạ) 


4.0) Tập nghiệm (x; y) của phương trình 2x - y = 1 
được biểu diễn bởi đường thẳng đi qua hai đểm  _ 


trên hai trục (0; ~1) và Ề : o) 
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- 
3x+2=0 š 
-23x-3=0 x=—— 

.(B) Ta có: 
5.®)Ta c 2y+6=0 “ 6x8 
JAy+a=0 sˆ 
3 


Đường thẳng (D) song song với trục tung và cắt trục hoành tại điểm 
có hoành độ-Š biểu diễn tập nghiệm của phương trình x = -š hay 
—2x-3=0 


3x+3y =8 = 8 
6.)Ta œ: ©<‡1Y= xt. 


Vậy phương trình 2x — y = 12 không xác định hàm số dạng y = ax + b 
1.(C) Thay xụ = 2 và yụ = 1 vào mx - 3y = 5 ta có: 2m - 3 = 5 © m = 4 
8.(B) Tọa độ giao điểm của (D) với trục hoành là: (~1; 0) 


Thay x = —1, y = 0 vào 2x+2y =am 
Ta có: gÁCD +20 = 2m © m==Š 


9.(A) Phương trình hoành độ giao điểm của (D)) và (D;) là: 


Ê . Š nẪy 1 caÔna 4 Êx < ©0686 cax « 

4 3 9 9 

16 1 1 16 8-9_ 1 

=— =—X— : W=—.—-Ì=——=-—- 

Thay x 9 vào y s* 1, ta được: y 29 9 9 
Vậy tọa độ của giao điểm của (D\) và (D;) là (Š:-;) 


10.(Đ)Nghiệm chung của hai phương trình bậc nhất hai ẩn là tọa độ giao 
điểm hai đường thẳng biểu diễn tập nghiệm của hai phương trình 
đó. 


=:P 
Ta có : 100080026587 sàn (Dự 
x+y=-l €©y=-x-l (2) 
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Phương trình hoành độ giao điểm của hai đường thẳng (1) và (2) là : 
„x*5= -x-1€x+10=-9x-2€@x=-4 
(2)>y=-(-4)-1=83 
Tọa độ giao điểm là (—4; 3) 
Vậy nghiệm chung của hai phương trình đã cho là (x; y) = (—4; 3) 
Minh họa hình học: 
— Đường thẳng (D¡): x - 2y = —10 đi qua hai điểm (0; 5) và (—10; 0) 
— Đường thẳng (D;): x + y = —1 đi qua hai điểm (0; ~1) và (—1; 0) 


— Trên đồ thị ta thấy (D;) và (Dạ) cắt nhau tại A(-4; 3). 
Vậy nghiệm chung của hai phương trình đã cho là (x; y) = (—4; 3) 


2. HỆ PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT HAI ẨN 


x-¬y=3 y=x-3 ) (a=l,b=-8) 
1. 
cội ANH Ta VgHAP (2) (a'=-2,b'=3) 
Vìa z a' (1 z -2) nên đổ thị của (1) và (2) là hai đường thẳng cắt 


nhau 
Vậy hệ phương trình đã cho có một nghiệm duy nhất 


3x—y =-2 y=3x.2 (1) (a=3b=2) 
›©[X- 3y=2 c1 080Ibn (2) (a'=3,b'=-1) 


Vì a= a' (= 3) và b z b (2 z -1) nên đổ thị của (1) và (2) là hai 
đường thẳng song song 
Vậy hệ phương trình đã cho vô nghiệm. 
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1 1 
y=x+— (1) (s=»»=2) 
4x— = 
D2010 91500 3 ẽ 
- .- Sa BC 
y Là (2) (: 1, 3) 
“Wa=a=lvàb=b'= 2 nên đổ thị của (1) và (2) là hai đường 


4. 


ø(@ 
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thẳng trùng nhau 
Vậy hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm 


D1 N4, Ì 5IEMGI (a=-1,b=4) 


x-y=0 y=x (a =1,b'=0) 
= Hai đồ thị là hai đường thẳng cắt nhau. 
Vậy Hệ phương trình có một nghiệm duy nhất 
x¬y=0 y=# (a'=1,b'=0) 
= Hai đồ thị là hai đường thẳng song song. 
Vậy hệ phương trình vô nghiệm 
x-¬y=0 =x (a=l,b=0) 
K SEbRS | Re (a=-1,b'=0) 
= Hai đồ thị là hai đường thẳng đều đi qua gốc tọa độ 
Vậy hệ phương trình có một nghiệm duy nhất 


SỔ SSHBỆn, 4it-0h (a=1,b=-®2) 


cà NHkR Re (a=-1,b=6) 


y=x-2 (a=l,b=-2) 

= Hai đồ thị là hai đường thẳng cắt nhau 

Vậy hệ phương trình có một nghiệm duy nhất 

Tọa độ của một trong bốn điểm M, N, P, Q là tọa độ giao điểm của 
hai đổ thị của hai phương trình thuộc hệ thì tọa độ của điểm đó là 
nghiệm của hệ phương trình. Ta có: 


x-¬y=2 


1 1 
hs tế y=nxrp đ) 


c© 
3x+4y=8 =— #g 


Phương trình hoành độ giao điểm của hai đổ thị (là hai đường 
thẳng) của (1) và (2) là: 
1 1 3 


=X--==-_—X+2«€©©2x-2=-3x+8€x=2 
LM-.. 4 


Do đó tọa độ giao điểm là Ề h 3) 


Vậy điểm rÍa 1 ;) biểu diễn nghiệm của hệ phương trình đã cho 
ax+ y=5 (1) 
6. 
_ DI HA Lên" (2) 
Thay x = -2 và y = 3 vào (1) và (2), ta có: 


-2a +3 =õ a=-l 
3.(-2) + 8b =0 b=2 


1 
1 % y=-x+2 (1l) 
etrorrselrinn 
—x+2y =1 y=ax+¿ 0) 


Phương trình hoành độ giao điểm: 
1 


ax +2 + ©2x+12=3x+3—=>x=9 


0)= y=2.9+2=6 


Vậy tọa độ giao điểm của hai đô thị là (9; 5) 
8.(A)Làm tương tự bài 7 vấn đề 2, ta có: 
(D¿) và (Dạ) cắt nhau tại (—1; 3) 
(D¡) và (Dạ) cắt nhau tại (—1; 3) 
Vậy (D;), (Dạ) và (Dạ) đồng qui tại điểm (—1; 3) 
9.(C)Ta có (DJ) : x + y = 2 và (Dạ) : y = 4 
Thay y = 4 vào x + y = 2, ta có : x = -2 
Tọa độ giao điểm của (D,) và (D¿) là (-2; 4). Vậy P là điểm cần tìm 
10.) (1) và (3) đúng, (2) sai 
*- Giải thích 
e (2) sai vì hai hệ phương trình bậc nhất hai ẩn đều có vô số 
nghiệm thì chưa thể kết luận là chúng tương đương nhau 
Ví dụ: 
'xwE te" ti cong \ . 
s« (D có vô số nghiệm và tập nghiệm là 
2x-y=1 
S¡ =lx;y \xe Rvà y = 2x— 1| 
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2 ẩ 
« (II) m : vết ` có vô số nghiệm và tập nghiệm là 
y = 


8;=lx;y \xeRvày=-x+2 
Ta thấy S¡ # S;¿ 
Vậy hệ (I) và (II không tương đương nhau 
e (3) đúng vì hai hệ phương trình ¡ ậc nhất hai ẩn đều vô nghiệm nên 
hai hệ phương trình nà: có ch:¡zg một tập nghiệm là tập hợp Ø. la 
đó hai hệ phương trìz:: này tương đương nhau 


kả ˆ ~“ - 
3. GIẢI HỆ HAI PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT HAI ẨN 
BẰNG PHƯƠNG PHÁP THẾ 
x+2y=õ5 x+2(x+1)=5 x=l 
90 ĐT n VD .Ắ 
Vậy (x; y) = (1; 2) là nghiệm của hệ phương trình (I) 
—2x+y =7 y=2x+7 y=3 
+(ún "AE BI ni 
Vậy (x; y) = (—2; 3) là nghiệm của hệ phương trình (II) 
ðx-4y =4 ðx—4(-x- 1) = 4 x=0 
s@©am x3 XXỂ s3 löEXc Sở SE 
Vậy (x; y) = (0; —1) là nghiệm của hệ phương trình (III) 
x+3y =-4 x=-3y-4 x=-4 
4@œv th 3(~3y - 4) + 2y = 12 =ÿ <0 
Vậy (x; y) = (-4; 0) là nghiệm của hệ phương trình (IV) 
x+3y =1 x=l-3y x=l-3y 
m.2¡ Min HPT PA lại TẾ vu. 
Vậy hệ phương trình vô nghiệm 
6.@)Ta œ {5x - y = V5(V3 1) () 
2J3x+35y=21 (2) 
Giải hệ bằng phương pháp thế như sau : 
() = y = 5x - V5(V3 - 1) = ýõx - V15 + ⁄5 (8) 
Thay (3) vào (2) ta có : 24/3x + 85(V5x - V15 + V5) = 21 
© 23x + 15x - 3/75 + 15 = 21 œ (2/3 + 15)x = 6+ 15/8 
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_6+1ðV3 _ (6+15/3)(2 V3 - 15) _ T- 
2/3 +15 (2/3)? ~ 182 
(3)>y= VB5.vV3 - V15 + v5 = V5 
Vậy (x; y) = (v3; v5) là nghiệm của hệ phương trình đã cho 
Như vậy bạn Tâm đã giải sai ở bước 3 


(4) 


z© JSNẾ =22 q) 

xv6 - y2 =2 (2) 
(1)© y=-ñxv3 +22 (3) 
Thay (3) và (2), ta có: 
©x 6+ 5xjổ 4 =9 c5 &xổ = 6 œ x= XỔ (4) 


_= +22 


Thay (4) vào (3) ta có: y = (— 5Š 8à 2/2= 
=- +98 = "“¬.ắ 


2 _.. 
Vậy (x;y)= Š: -Š] là nghiệm của hệ phương trình đã cho 
s.® 2,4x+0,2y = 6,4 24x + 2y =64 = 12x + y =32 
0,4x- 2y =-2 4x - 20y =-20 x-ðy=-5 
— 99 
y=32-19x ` Và y=1L51 
x~õ(39~12x)=-5 | _ 155 xe=2,54 
— 61 
Vậy (x; y) = (2,54; 1,51) là nghiệm của hệ phương trình đã cho 
x. 1 
—=~ y=4x y=8 
, 4 
9®) M THỂ 
x+y-10=0 


Vậy (x; y) = (2; 8) là nghiệm của hệ phương trình đã cho 
10) Thay x = 2 và y = -2 vào hệ phương trình đã cho, ta có: 


4-2b=2 b=l 
2b-2a =-4 a=3 


Vậy (a; b) = (3; 1) 
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4. GIẢI HỆ PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT HAI ẨN 
BẰNG PHƯƠNG PHÁP CỘNG ĐẠI SỐ 


3x-2y =—5 (1 4x=-4 = 
00 na 
Vậy (x; y) = (—1; 1) là nghiệm của hệ phương trình (I) 
@)0n van xã vã Kcmaai bói 4 k = - Đai ÿ : : 
Vậy (x; y) = (3; 1) là nghiệm của hệ phương trình (II) 


2x+y=2 4x+2y =4 5x =10 x=2 
3. Hội 
®@\‹ g MP LẠ Á ó tạ nu Su HA TỦ T2 ÍÊ, 


Vậy (x; y) = (2; -2) là nghiệm của hệ phương trình (III) 


4© 4x+y = 20 v 4x+y=20 sy 4x+y= 20 x=õ 
: ~9x-3y =-10 ” |-4x-6y=-90 ” |-5y=0 y=0 


Vậy (x; y) = (B; 0) là nghiệm của hệ phương trình (IV) 
0,4x-1,5y=~3,7 [0,8x-3y=-T7,4 
5. 
/- 2 SE SEGED là PHI 
4,3x=8,6 x=2 
© 
3,5x + 3y = 16, y=3 
Vậy (x; y) = (2; 3) là nghiệm của hệ phương trình đã cho 
xj2+yV3 =2 [2x+yj6=9 'tohệ" (2) 
s.(A) = © ` c 
x/3 - y2 = v3 3x— y6 =3 3x-— y6 = 3 y 


Vậy (x; y) = (1; 0) là nghiệm của hệ phương trình đã cho 


3x-4y =1 (1) 
1, 
®| v 


x-y=4 


Nhân hai vế của phương trình (2) với -3, ta có: - 3x + 3y = — 12 (3) 
Cộng (1) và (3) vế theo vế ta được : y - 11= 0 
8) „ 3x-2y=7 @) 
(a+ 1)x+ 2y =— 1 (2) 
3x + (a + 1)x = 6 
Hay x(4 + a) = 6 (8) 
Ta có x—-6=0«<>x=6 (4) 
(8) và (4) = 6(4 + a) =6 © 4+a=l©a=-3 
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9.(Ð)Thay m = v3 vào hệ phương trình, ta có : 


3x-2y =m 3x- 9y = V3 
D ~ &3 
9x-2m”y =3v3 ` |9x-6y =3V3 


la - 2y = v3 
© 


3x- 2y = V3 (chia hai vế cho 3) 
Vậy hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm: S = R 


10) 


x+y-Z=l]l (I) 2x = 4 (cộng (1) và (2)) x=2 
x+z-y=3 (2) ©42z = 8 (cộng (2) và (3) © 4z = 4 
y+z-x=õ (3) y+z-Xx=ð y=3 


Vậy 8 = |2; 3; 4] là tập nghiệm của hệ phương trình đã cho 


5. GIẢI BÀI TOÁN BẰNG CÁCH LẬP HỆ PHƯƠNG TRÌNH 


1.) Gọi x(em) là chiều dài, y(em) là chiều rộng của hình chữ nhật 


ĐK: 0< y<x<28 
cớ 2 ` (x+y).2=56 x+ y=28 
Theo đề bài ta có hệ phương trình: 
222L sp bpi)20E2-1fB/4EL-Tryec7 Di ốc mi 3E -É< 
Giải hệ phương trình này ta được (x; y) = (21; 7) đều thỏa điều kiện 
nêu trên 
Trả lời: Hai cạnh của hình chữ nhật là 21cm và 7cm 


2.(B)Gọi x(đổng) và y(đồng) theo thứ tự là giá tiển mỗi quyển vở và mỗi 


quyển sách. ĐK: x >0, y> 0 
An mua 3 quyển vở và 2 quyển sách, ta có: 3x + 2y = 13000 (đồng) 
Hòa mua 5 quyển vở và 4 quyền sách, ta có: 5x + 4y = 25000 (đồng) 

DEN) 3x + 2y = 13000 
Giải hệ phương trình 

PRỀ 0Ó 286A tren = 25000 
thỏa điều kiện nêu trên. 
Trả lời — Giá tiên mỗi quyển vở là 1000 đồng 

— Giá tiền mỗi quyển sách là 5000 đồng 


ta được (x; y) = (1000; 5000) đều 


3.(A)Gọi S(km) là độ dài quãng đường AB, tọ là thời điểm xuất phát của 


canô. ĐK : S > 0, tạ >0 
Ta đã biết: Quãng đường = Vận tốc x thời gian đi 


— Khi canô đi với vận tốc 20km⁄h thì đến B lúc 13 giờ, ta có: 


§ = 20(18 - tạ) (km) 
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— Khi canô đi với vận tốc 35km/⁄h thì đến B sớm hơn 2 giờ tức là lúc 
10 giờ canô đến B, ta có : S = 35(10 - tạ) (km) 
vệ, S=20(13- tạ) 
Giải hệ phương trình ta được (tọ; S) = (6; 140) để 
lải hệ pi ø trìn P3 vi ợc (tọ; S) = ( ) đều 
thỏa điều kiện nêu trên 
Trả lời : Quảng đường AB dài 140km 
4.(C) Gọi x(giờ) và y(giờ) the® thứ tự là thời gian của vòi A và vòi B chảy 
một mình đầy bể. ĐK: x > 0, y >0 
=20 
Theo đề bài ta có hệ phương trình m kẻ: 4 
x-Yy= 
Giải hệ phương trình này ta được (x; y) = (12; 8) đều thỏa điều kiện 
nêu trên 
Trả lời :— Vòi A chảy một mình đây bể mất 12 giờ 
— Vòi B chảy một mình đầy bể mất 8 giờ 
5. @® Gọi x(quả) là số lượng quả cam và y(quả) là số lượng a6 quýt 
ĐK: x, y : nguyên dương 
x+y=l1l7 
10x + 3y = 100 
Giải hệ này ta được : (x; y) = (7; 10) đều thỏa điều kiện nêu trên 
Trả lời: Cam: 7 quả; Quýt: 10 quả 


ÔN TẬP CHƯƠNG III 


1. () Thay x, = - 2 và y, = 1 vào phương trình của đường thẳng, ta có : 
1 =(2- mX- 2) + 3m - ð 
© 1=- 4+ 2m + 3m - ỗ © 5m = 10 © m = 2 
2.(A)Tọa độ hai điểm (-1; -2) và (2; 10) nghiệm đúng phương trình 
y =ax +b. Từ đó ta có hệ phương trình: 


L#yNSstegó HN hưu hP 
10 = 2a +b 10 =2a+b 2a+b=10 b«2 

2mx - y =3 = 2mx - 3 (a=2m,b=-3) (1) 
ni. ¡/H8P.2N/HỘT c HBm*gBV TT ('=m-~4, b'=õ) (9) 

Hệ phương trình đã cho vô nghiệm khi đồ thị của hai phương trình 
2m = m - 4 © m = -4. 
3z#5(gt) 
Vậy khi m = -4 thì hệ phương trình đã cho vô nghiệm 


Theo đề bài ta có hệ phương trình | 


(1) và (2) song song, tức là: ng b' hay P 
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3x-y =-(2k +2) 


4. 
GD ra -kan 


Hệ phương trình có vô số nghiệm khi đồ thị của hai phương trình 


tt Lớp guphe ĐPủ) (2) 


|NMEL7U0rEhật tới q) 


y=äx+ 


. a=a=3 kế «đc BỊ 
(1) và (2) trùng nhau, tức là: 4 „h . 
v rùng nhau, tức là Sen ay se 
Vậy khi k = -1 thì hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm 
3x+4y-8=0 q) 


S. Đá (2) k9 


(2)>x=2y-4 (3) 

Thay (3) và (1), ta có: 3(2y - 4) + 4y-8=0 

«© 6y - 12 + 4y- 8=0©10y-20=0«e>y-2=0 (4) 
6.(Q(4)y =2 (5) 


Thay (5) vào (3), ta có: x = 2.2 - 4= 0 
Vậy tập nghiệm của hệ phương trình (*) là: S = |0; 2] 
x-3y+5=0 x-3y=-õ ðx-2y =-3 
1 Đa c2 ÿrEvP Phi 
8.(A) Phương trình đường thẳng (D): y = ax+b (*) 
(D) đi qua MẪ: ) và N(-2; 0) nên tọa độ của hai điểm này nghiệm 


đúng phương trình (*) 


3 
4 a=— 
Từ đó ta có hệ phương trình J1 g®†® Q„ _ 
=-9a+b b=-= 
5 
F Ÿ x 3 3 
Vậy phương trình của (D) là: y = =>" hd— 
9®) (m -ð)x - 2y = 12 (m -ð)x - 3y = 12 
5 2mx + y =—1 4mx + 2y =-2 
ðm - Dx =10 _ (m-1)x=2 (1) 
2mx + y =~—1 2mx + y =-—1 (2) 
° s 2 5m +1 
e Nếumz 1 thì : *(1)© x=——; (2) y=————— 
m-1 m-1 


: + IÉ # „=Êm+f 
Vậy hệ phương trình có nghiệm là cứng 


e Nếum =1: (1) © 0x = 2 phương trình này vô nghiệm 
Vậy hệ phương trình vô nghiệm. Do đó bạn Hồng đã giải sai ở bước 3 
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+3|+|x-2|=5 Œ) 
10 Ta e6: | + 5|*|x — 3 
|x-2|=2y-4 — @ 


(1) và (2) =5 - |y +3Ì =9y- 4© Ìy+3| =9- 2y (3) 
Điều kiện: 9 ~ 2y > 0 © y < 2 


9 
y+3=9-9y y=2<z (nhận) 


Từ (3 ó: 
(3) ta c hố x 


y=12> 2 (loại) 
Thay y = 2 vào (2) ta có: |x— 2Ì =0 ©x= 2 


Vậy tập nghiệm của hệ phương trình đã cho là : S = {2 ; 2] 
11.(A) Theo để bài ta có hệ phương trình : 


2a+b=91 b=91-2a b=39 
a 2 © a_ 2© 


xa == a=26 
b 3 91-2a 3 
Vậy hai số phải tìm là : a = 26, b = 39 
* Cách khác 
Tacó:32-2-,2_b_2a_b_2a_b_2a+b 01 ¡. 
b 3 2 38 4 3 4 3 4+3 vá 
a 
—=13 =26 
. >a 
° 3 =18= b= 89. Vậy (a; b) = (26; 9) 


12) Gọi x là số áo người thợ thứ nhất dự định may 
y là số áo người thợ thứ hai dự định may 
ĐK : x, y nguyên dương 
Hai người dự định may : x + y = 850 (1) 
Do tăng năng suất nên cả hai thợ đã may thêm được một số áo là : 
944 - 850 = 94 (áo) 
Từ đó ta có phương trình: : 
12x 10y - _ 
Ten *ĩng “5 hay 6x + 5y = 4700 (2) 
Giải hệ phương trình gồm phương trình (1) và (2), ta có : 
| x+ y=850 kí h = 450 (thích hợp) 
6x +õy = 4700 y = 400 (thích hợp) 
Trả lời — Người thợ thứ nhất dự định may 450 cái áo 
— Người thợ thứ hai dự định may 400 cái áo 
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CHƯƠNG IV. HÀM SỐ y = ax? (a z 0) 


PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI MỘT ẨN 
Vấn đề 1. HÀM SỐ y = ax? (a + 0) 
Í.  KIẾN THỨC GẦN NHỚ 


«Hàm số y = ax” (a # 0) được xác định với mọi x e R 
{1] Tính chất 
s« Nếu a >0 thì hàm số y = ax? nghịch biến khi x < 0 và đồng biến 
khi x>0 
e Nếu a< 0 thì hàm số y = ax? đồng biến khi x < 0 và nghịch biến 
khi x>0 
{2] Nhận xét 
* Nếu a >0 thì y >0 với mọi x # 0; y = 0 khi x = 0 
Giá trị nhỏ nhất của hàm số là y = 0 
* Nếu a <0 thì y < 0 với mọi x # 0; y = 0 khi x = 0 
Giá trị nhỏ nhất của hàm số là y = 0 


0. ĐÑI TẬP 


. Diện tích của đường tròn bán kính R được tính bởi công thức S = xR? 
(r= 3,14) 
Khẳng định nào sau đây sai? 


A. Nếu R giảm ; lần thì S giảm b lần 
B. Nếu R tăng gấp 5 lần thì S tăng gấp 10 lần 
C. Nếu R = h m thì §x 1,77m? 


D. Nếu S = 32cm? thì R ~ 3,19em 
. Cho hàm số y = fx) = bu 


Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. Hàm số đã cho xác định với mọi x thuộc R 
B. Hàm số đã cho đồng biến khi x > 0 

C. Hàm số đã cho nghịch biến khi x < 0 

D. A), B), C) đều đúng 


3. Cho hàm số y = Ñx) = _ 


Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Hàm số đã cho xác định với mọi x thuộc R 
B. Hàm số đã cho có giá trị nhỏ nhất y = 0 khi x = 0 
C. Hàm số đã cho có giá trị lớn nhất y = 0 khi x = 0 
D. Nếu y = —1 thì x = +2 

4. Cho hàm số y = fx) = -2x? tà 


Khẳng định nào sau đây đũng nhất ? 


A.y = f0) = 0 B.y= f1) = =5 
23 ẳ h 
C. y = Ñ2) = ¬ D. A) sai; B) và C) đúng 


ð. Cho hàm số y = Ñx) = nu 


Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống : 
A.L_]Hàm số đã cho có giá trị nhỏ nhất y = h khi x=6 


B.[_ | Hàm số đã cho nghịch biến khi x < 0 


C.[ ]Nếu x =-3 thì y = L5 
D.[ ]Nếu y = -3 thì x=+3/2 


6. Xác định m để hàm số y = ( _ ý ”) x? đồng biến khi x < 0 


Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.m>6 B.m >5 C.m<4 D.m>3 


7. Xác định m để hàm số y = si ï x? nghịch biến khi x > 0 


m= 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.m=1 B.m<1 C.m>1 D.m>2 


8. Xác định m để hàm số y = Vm? - 4.x? nghịch biến khi x < 0 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.m=2 B.m =-2 
C. m = +2 D. m < -2 hoặc m > 2 

9. Cho hàm số y = fÑx) = 3x”. Nếu f(m + 1) = 12 thì giá trị của m là: 
A. —-1 hoặc —2 B.-2hoặc-3 €. 1 hoặc -3 D.0 hoặc —1 
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0. Cho hàm số : y = 


=—. 


9 
mÝ +1 


Khảng định nào sau đây đúng? 


A. Hàm số xác định mọi x thuộc R 


B. Nếu m = -3 thì hàm số nghịch biến khi x < 0 
C. Nếu m = 3 thì hàm số đồng biến khi x > 0 


D. A), B), C) đều sai 


ĐÁP ÁN 
Bì | 1] 3 [J3 |4 |5] 6]7 J5 ]5 J0] 
Câu | B |D|B|D|x |A|B|D|c|D 


VẤN ĐỀ 2. ĐỒ THỊ CỦA HÀM SỐ y = ax? (a z 0) 
Ñ. KIẾN THỨC CÂN NHớ 


Hàm số y = axŸ (a z 0) được xác định với mọi giá trị của x thuộc R. 


a>0 


a<0 


* Hàm số đồng biến khi x > 0 và 
nghịch biến khi x < 0 


* Hàm số đồng biến khi x < 0 và 
nghịch biến khi x > 0 


Đồ thị parabol có đỉnh O(0; 0), 
trục đối xứng là Oy và ở phía trên 


Đồ thị là parabol có đỉnh O(0; 0), 
trục đối xứng là Oy và ở phía dưới 
œ 


Ox 
la>0 


a<0 
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2. 


8. 
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- Parabol (P) là đổ thị của hàm số nào sau đây ? (p) 


0. ĐI TẬP 


1 2 
A.y=-— 
y 2" 


1 2 
C.y= D.y= 
M " x 2Â 


Parabol (P) là đổ thị của hàm số nào sau đây ? 
A.y=- ; x2 


1 2 
B.y=2 
y z* 


2 


1 
C.y=-_ 
y Là 


Œ;) (Pụ) 


D. y=⁄2x? 

Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống : 
A.L ]Œ¿) là đề thị của y = 2x? 
B.[L_ ](ŒP;) là đồ thị của y = 3x? 
C.[_](P,) là đỏ thị của y = - xi 


D. (P,) là đồ thị của y = -< x? 
[]tala 46 tị cay = =2» mi 


. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, lấy bốn điểm M(; V2), N(/3; V6), 


E(-V3;3/2), F(-V2;42) thì điểm nào thuộc đổ thị của hàm số 
y=2x?? 
A.Điểm MvàN B. Điểm E và F C. Điểm M và E D. Điểm N và F 


. Gọi (P) là đổ thị của hàm số y = (m - 3)x? (m z 3). Tính m cho biết 
(P) đi qua điểm 1/3 ; V6) 
A.m=6+x6 . 
C.m=9- s D. Một kết quả khác 


. Cho điểm M có hoành độ x = -2 thuộc đổ thị (P) của hàm số 


y = —2 xế. Tọa độ của M' là điểm đối xứng với M qua trục tung là: 
A.Mt2; -2) B. M2; 2) C. Mq, -2) D.M(-2; 4) 


ï. Tọa độ giao điểm của parabol (P): x” và đường thẳng (D): y = 2x là: 
A.(1; 4) và (0; 0) B. (—2; 4) và (0; 0) 
€C. (0: 0) và (—1; 2) D. (0; 0) và (2; 4) 


3. Tọa độ giao điêm cua parabol (P): y = - b x? và đường thẳng 


(D):y =- 3là: 
A.(/3;3) và (V3; -3) B. (/6;-3) và (6 ;—3) 
C. (/6;3) và (- V6 ;3) D. (/3; v2) và (V3; -2) 


. Xét bài toán : “Cho hàm số y = fx) = 2xŸ có đỏ thị là (P). Nêu cách vẽ 

điểm M trên (P) có hoành độ là xụ = V2” 

Hãy sắp xếp một cách hợp lí các câu sau để có lời giải của bài toán 

trên 

A. Về cung tròn (O; OA) cắt trục Ox tại B 

B. Vẽ đỗ thị (P) trong mặt phẳng tọa độ Oxy 

C. Vẽ điểm A có tọa độ (1; 1) 

D. Qua B vẽ đường thẳng vuông góc với Ox cắt (P) tại điểm M. Đó là: 

điểm ta cần về 

Sắp xếp nào sau đây hợp lí nhất : 

A.a), b), đ), c) 

B. b), a), c), d) 

C. b), c), a), d) 

D. d), c), b), a) 
10. Cho hàm số y = fx) = —9x|xÌ 
Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống : 
A.L_] Hàm số y = -9x|x| xác định với mọi x thuộc R 
B.[_ ] Hàm số y = ftx) đồng biến khi x < 0 
C. |] Hàm số y = fx) nghịch biến khi x > 0 
D.[_ ] Đỏ thị (P) của hàm số y = ftx) = -2x|x| là : 
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ĐÁP ÁN 
Bài | 1 | 2 |8 | 4 |5 |6 |7 |5 |9|10 
Câu | D[A | x |C|B|A |D|B|C|x 
Vấn đề 3. PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI MỘT ẨN 
Ñ. KIẾN THỨC GẲN NHỚ 


*. Định nghĩa 
Phương trình bậc hai một ẩn là phương trình có dạng œ3 + bx + c = 0, 
x là ẩn số; q, b, c là những số cho trước gọi là hệ số uà a =0 
a) 2x?—x+5=0(a=9;b=-1;c= 5) 
b) -8x? + 4x = 0 (a = -3; b = 4; e = 0) 
e) (2— x2 + x) =0 ©4_— x?=0(a=-1;b=0;c=4) 
d)5x? =0(a=5;b=c=0) 


8. BÀI TẬP 


1. Hãy viết các phương trình sau dưới dạng ax? + bx + c = 0 rồi xác địnl 
các hệ số a, b, c của mỗi phương trình : 


©Ổ x+3=4x=m ©« ⁄3x-4V/3 =x?+1 
e (x- V5Xx+ 2) =0 ° (+-Š)|+-Š)-° 


Khẳng định nào sau đây sai? 
A.x?+3=4x+m © x?— 4x + 3—m =0 
trong đó : a = 1; b =-4;c = 3—m 
B. V3x-— 43 = x2 +1 © x? - V3x+4/3+1=0 
trong đó: a = 1; b = -v3 ;c= 4/3+1 
C. (x~ J5J(x + V2) = 0 © x? - 3x - V10 = 0 
trong đó: a = 1; b = ~⁄3;c = -v10 
D(s- Š ||z+ Š]~0e sẻ -Ÿ e0 trong đó a = 4; b = 0; œ = s 
2 2 '.äa 4 
9. Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. Phương trình x? ~ 9 = 0 có nghiệm là x = 3 
B. Phương trình 5x? - 125 = 0 có nghiệm là x = 5 
C. Phương trình — 3x” — 12 = 0 có nghiệm là x = +2 
Ð. A), B), C) đều sai 
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3. Khẳng định nào sau đây sai ? 
A. Nghiệm của phương trình xŸ + 5x = 0 là: xị = Ú; xạ = —5 


B. Nghiệm của phương trình 2x?+ 2 =0 là: xị = Ö; xạ = ˆ§ 


C. Nghiệm của phương trình -8x? + V18x =0 là: xị =0; xạ = - V3 
D. Nghiệm của phương trình (V3 + ⁄2)x? -(B+2V6)x = 0 là : 
Xị = Ũ; Xz= 43+ 5 
4. Cho bốn phương trình : 


« (x?2+1)”—3x)=0 (1) ° Cð2(x~Š)~0 @) với x 0 
x 


° œ+81[x=g]=0 (3) « (4x+B5)(4x—-5)=0 (4) 


Phương trình nào trong 4 phương trình trên là phương trình bậc 
hai một ẩn? 

A.(1) và (2) B. (3) và (4) C.(1)và (3) -  D.(2) và (4) 

* Biến đổi vế trái thành dạng tích rồi tìm tập nghiệm của các 
phương trình : 

»« x?-8x+16=0 (1) «Ổ x-7x+6=0 (2) 

5e 3x”+Bx-9=0 (3) « 6x +10x+ð=0 (4) 

Hãy chọn câu trả lời đúng trong các bài 5, 6, 7, 8 

5. Tập nghiệm của phương trình xŸ - 8x + 16 = 0 là: 


A.S = l4I B.S=l-4,4) C.S=lI-2,4)] D.S=Ø 
6. Tập nghiệm của phương trình xŸ - 7x + 6 = 0 là: 

A.S = I-2; 3] B.S=l-1;ð]| C.S = l1;6] D.S=Ø 
7. Tập nghiệm của phương trình xŸ + 2x — 5 = 0 là: 

A.S = I-3; ð] B.S=l-5,1| C.S=l-9;,-1) D.S=Ø 
8. Tập nghiệm của phương trình x” - 10x + 28 = 0 là: 

A.s= |0:-1} B.S=ÍT2: 2) C.S=R D.S=2 


9. Tìm số nghiệm của phương trình ( _ s)0 +2x+83) =0 


A. 1 nghiệm B. 2 nghiệm 
C. 3 nghiệm D. A), B), C) đều sai 
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10. Biến đổi vế trái của phương trình xŸ - 4x + 4 - 9(x? + 4x + 4) = 0 thành 
tích rồi tìm tập nghiệm của phương trình này. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.S = |-1; 4| B. S = l2; 3] C.S=I-4,-1| D.S=@ 
ĐÁP ÁN 
4|[5|s5S| _ TT N “ 


B|JÀ | ©C|B|DB|A|L€ 


Vấn đề 4. CÔNG THỨC NGHIỆM CỦA PHƯƠNG TRÌNH 
ˆ ˆ F2 
BẠC HAI MỘT AN 
ñ.  KIẾN THỨC CÂN NHỚ 
s* Công thức chung 

Phương trình ax” + bx + c = 0 (1) 
e - Biệt thức A = b- 4ac 
se Nếu A >0 thì phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt : 
_ =b+vA = _ =b- vA 


%, = 
1 2a * 2a 


se Nếu A =0 thì phương trình (1) có nghiệm kép: xị = xạ = _¬ 


e_ Nếu A <0 thì phương trình (1) vô nghiệm. 

* Chú ý : Nếu các hệ số a uò b trái dấu thì biệt thức A luôn luôn 
dương. Phương trình bao giờ cũng có hai nghiệm phân biệt 

* Công thức nghiệm thu gọn: 
Phương trình ax? + bx + c = 0 với b là số chẵn b = 2b', ta có: 

* Biệt thức A' = b ~ ac 

e NếuA'>0thì phương trình có hai nghiệm phân biệt: 

-b+VA Vy _ =b'~ VẠ” 


Xi= 
! a 6 a 


e Nếu A'=0 thì phương trình có nghiệm kép: xị = Xạ = - - 


e_ Nếu A <0 thì phương trình vô nghiệm 
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B. BÀI TẬP 


Dùng công thức nghiệm để giải các phương trình sau : 
«Ổ 2x'-9x-5=0 (1) «Ổ x?-2/15x+1l5=0 (2) 
s« 5x tdJx+1=0 (3) 
Hãy chọn câu trả lời đúng trong các bài 1, 2, 3 
„ Nghiêm cua phương trình (1) là: 


1 1 
Ai xị # ~ỗi Xe = NGHI 
1 
C. xi =——;Xạ =-4 D. xị =-1; xạ =— 
] 2 3ì N- § 
. Nghiệm của phương trình (2) là: 
Á. xị =~0;xg = Xổ B. xị =1;x; = v5 —1 
C. xị =X¿a= Ì D. xị = x; = v5 
. Nghiệm của phương trình (3) là: 
A. Vô nghiệm B. xị _.= 
1 3 
C. xị =1; == D. =s~9; =— 
1 k2) 5 *ì Xa 5 


Dùng công thức nghiệm thu gọn để tìm tập nghiệm của các phương 
trình sau đây: 
« 3x -4x+1=0 © 0,3x” + 0,8x — 0,ỗ =0 
©« 43x?-6x+19=0 
Hãy chọn câu trả lời đúng trong các bài 4, ð, 6. 
‹ Tập nghiệm của phương trình 3x?— 4x+ 1= 0 là: 


1 1 1 
A.S=|0¡-1} B.S=Í—h 2} SH) D.S=Ø 


. Tập nghiệm của phương trình 0,3x? + 0,8x + 0,5 = 0 là: 


¬ 


c.s=|-3:2} D. S=Ø 

“ 
. Tập nghiệm của phương trình V3x - 6x + 19 = 0 là: 
A.S = l0 B.S=l-1,1|l C.S=l/3;V19 D.S=Ø 
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7. Giải phương trình (m ~ 1)x”~ mx + 1 = 0 với m là tham số và m z 1 
ta được nghiệm của phương trình là : 


Âu Số =2 {1e «8= 1 `. 
m 


C. xi =m-—1;xạ= “ii: =? 


m+l 
8. Cho phương trình (m - 2)x? - 9(m - 4)x + m+2=0 (*) (với m là 
tham số và m z 2) 
Khẳng định nào sau đây sai? 
A.A'=— 8m + 20 


B. Nếu m > b thì phương trình (*) vô nghiệm. 
C. Nếu m< ; thì phương trình (*) có hai nghiệm phân biệt 


D. Nếu m =2 thì phương trình (*) có nghiệm kép là xị = xạ = ~È 


t9 


9. Cho phương trình: 2x2 - (1 + 2/2)x + V2 =0 
Bạn Hòa đã giải phương trình trên như sau: 
Bước 1: A =[—(1+ 22) - 4.2./2 = (1 - 22)? 


Bước 9: VA' = v1 - 2/2)? =1 9/8 

Bước 3: Phương trình có hai nghiệm: xị = ; ¡Xe =2 

"Theo em bạn Hoà giải đúng hay sai ? Nếu sai thì sai từ bước nào. 

A. Đúng B. Sai từ bước 1 €. Sai từ bước 2 D. Sai từ bước 3 


10. Cho phương trình (1- Vð)x? - 2V5x -(1+ V5)=0 (*) 
Khẳng định nào sau đây đúng ? 


~ 


A.. Phương trình (*) có hai nghiệm phân biệt: xị = -1; x; = : âU ệ 
B. Phương trình (*) có nghiệm kép: xị = Xạ = - W 


C. Phương trình (*) vô nghiệm 
D. A), B), C) đều sai 


li | LÌ| 


2 
Câu |B |D|ỊA|C|B|D|B|D|C|A 
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Vấn đề 5. HỆ THỨC VI-ÉT VÀ ỨNG DỤNG 
ñ.  KIẾN THỨC ŒẦN NHỨ 


+ Định lí Vi-ét 


xị; x¿ là hai nghiệm của phương trình ax” + bx + e = 0 (a #0), ta có : 
S=xịi +x; = - (tổng hai nghiệm) 
P=xi.X; = : (tích hai nghiệm) 
+» Ứng dụng 


Có hai trường hợp đặc biệt: 
« Nếua+b+c =0 thì phương trình (*) có hai nghiệm: 


xi=l;x;= <. 
a 
se Nấưa-b+c=0 thì phương trình (*) có hai nghiệm: 
Xị =~Ìÿ X¿ạ= ¬— 
a 


+ Tìm hai số biết tổng và tích của chúng 


Định lí 

Giả sử hai số u uà 0 có P Bi thì u uà 0 là nghiệm của phương 

trình x” - Sx + P.= 0 (điễu biện để có u uè u là:S? - 4P > 0) | 
PB. BÀI TẬP 


1. Cho phương trình 2x” + 7x 4 = 0 
Khẳng định nào sau đây sai? 


A.A=81 B. xị txo =T. 


C. xị.xạ =2 D. A), B) đúng; C) sai 


2. Cho phương trình 5x? - 8x + 4 = 0 
Khẳng định nào sau đây đúng? 


A.A'=4 B. xịi+Xxạ=-— 


@ịẲœ 


C. xụ.x; “š D. A), B), C) đều sai 
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3. Cho phương trình x”~ 4x + 2m = 0 (m là tham số) 
Tìm giá trị của m để phương trình có nghiệm, rồi tính tổng và tích các 
nghiệm theo m. Khẳng định nào sau đây sai? 
A.A'=4- 2m 
B. Nếu m = 3 ta có xị + X; = 4, xị.X; = 6 
C. Nếu m = -3 ta có xị + xạ = 4, Xị.Xa = =6 
D. Nếu m = 2 ta có Xị + X¿ = XI.X; 
4. Cho phương trình 2x” - 2(m + 2)x + m = 0 (m là tham số) 
Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Biệt thức ¿A' > Ø với mọi m thuộc R 


B. Tổng hai nghiệm: xị + x; =m + 2 


€. Tích hai nghiệm: xịx¿ = 5 


D. Nếu m = 0 thì phương trình có hai nghiệm là: xị = 0, x; = 2 
ð. Dùng điều kiện a + b + c = 0 hoặc a - b + c = 0 để tính nhẩm nghiệm 


của mỗi :':ng trình sau: 

sẻ -316x - 4x—3=0 () 
©Ổ 1,38x + 5,9x+ 4,52 =0 (2) 
© (3~v5)x? + 9V5x-—(3+ v5) =0 (3) 


Điền vào chỗ trống (..) để được khẳng định đúng : 
A. Nghiệm của phương trình (1) là : xị = 
B. Nghiệm của phương trình (2) là : xị =.. ; xạ =.. 
C. Nghiệm của phương trình (3) là : xị =.. ; xạ =... 

6. Để phương trình 2x” + (k + 3)x - 4k + 2 = 0 có một nghiệm bằng -—1 thì 
giá trị của k bằng: 


¡Xa =.. 


Ị 1 
A.0 B.-_ C.- D. 
3 b 


j~ị— 


7. Tìm hai số u và v, biết u + v = 4ð và uv = 500 
A.u = 19, v = 26 hoặc u = 26; v = 19 
B.u = 20, v = 2ð hoặc u = 2ð; v = 20 
C.u= 28, v = 17 hoặc u = 17; v = 28 
D. A), B), C) đều sai 

8. Tìm hai số a và b, biết a + b = -9, ab = 18 
A.a=4,b = õ5 hoặc a = ð, b = 4 
B.a=3,b=6 hoäc a=6,b=3 
C. a = -3, b = -6 hoặc a = —6, b = -3 
D. a = -3, b = 6 hoặc a = 6, b = -3 
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9. Tìm hai số m và n biết m - n = 14, mn = 51 
A.m = -20, n = -4 hoặc m = -4, n = -20 
B.m = 19,n = ð hoặc m = -ð, n = --19 
€.m = 17,n = 3 hoặc m = -8, n = —-17 
D. m = 17,n = 3 hoặc m = -3, n = -17 
10. Cho phương trình x” - 2kx — 5 = 0 có hai nghiệm là xị và x;. Hãy lập 


phương trình có hai nghiệm là hai số và c 
Xị *ạ 
A.5x” + 2kx - 1= 0 B.5x”~ 2kx— B=0 
C.—x” + 2x + 5k =0 D. A), B), C) đều sai 
ĐÁP ÁN 
Bài | 1 | 6 ca 1 = 
Câu | C A | 
Vấn đề 6. 


` + â ˆ 
PHƯƠNG TRÌNH QUY VỀ PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI 
. . KIẾN THỨC CÂN NHớ 
[| | Phương trình trùng phương ax° + bxẺ + c = 0 (a z 0) | 
©_ Đặt t = xÝ (điều biện † >0), ta có phương trình qd? + bí +e=0 
(£) 


«_ Giải (*) rồi chọn nghiệm t >0, lúc đó x = +vt 
(2Ì Phương trình chứa ẩn ở mẫu thức 
Khi giải phương trình chứa ẩn ở mẫu thức, ta làm như sau : 
©_ Bước 1. Tìm điều biện xác định của phương trình. 
e©_ Bước 2. Qui đồng mẫu thức hai uế rồi khử mẫu thức. 
©_ Bước 3. Chọn nghiệm thỏa mãn điều biện ở bước 1 uà kết luận. 
Phương trình tích 


œ 


A=0 


Phương trình được biến đổi uề dạng A.B = 0 © b cũ 
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0. ĐI TẬP 


1. Nghiệm của phương trình: (x + 2)” - 9x + 3 = (2 - x)(2 + x) là: 


Á.xịi =—Ì; x; = 3 B. xị = l1; x¿ = 1,5 
C. xị =2; x; = 1,ỗ D. Vô nghiệm 
2. Nghiệm của phương trình x(x? - 6) — (x — 2) = (x + 1) + 4x là: 
Á.Xị =T—Ì; X¿ = 5 : B. xì = 2; x;¿ = — 4 
4 5 
C.xi=—1; Xe C D.xi=-kb Xe 
8. Nghiệm của phương trình (x + 1)” + 0,ðx” = x(x? + 1,5) là : 
A. Vô nghiệm B. xị =x¿ = b 
2 
XI SG xong - D. xị = 2; x¿ = ỗ 
4. Nghiệm của phương trình L Re. 1= _= = = - là: 
Á. xị = —l,ỗ, xạ = —3 B.xị;=0,xạ=_— 3 
C. xị =—3; xạ = ẫ D. Vô nghiệm 
X x 3- 


5. Để tìm tập nghiệm của phương trình 
XÈtÌ. #K=I. x?=1T 


Bạn Phương đã làm như sau : 

Bước 1: ĐK: x # + 1 và MTC = (x + 1) - 1) = x°~— 1 

Bườc 2: (*) © x(x T— 1) + x(x + 1) =2 ©x?—x+x?+x—2=0 
©œx?-1=0e©x=l 

Bước 3: Vậy tập nghiệm của phương trình (*) là: S = L1] 

Theo em, bạn Phương làm đúng hay sai ? Nếu sai thì sai từ bước nào? 


A. Đúng B. Sai từ bước 1 
€. Sai từ bước 2 D. Sai từ bước 3 

6. Tập nghiệm của phương trình : ch _ = + ă =0 là: 
.. B. S=Í-9. 92) 
c.s= [tà :22} D.S=2 


7. Tập nghiệm của phương trình xŸ + 3x? — 2x - 6 = 0 là: 
A.S=l-3;+/2) B.S=l-2;+V3| C.S=l/2;+v3) D.S=2 
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8. Tập nghiệm của phương trình 2x” — 12x + 18x = 0 là: 


A.S =1; 2l B. S = l0; -4| Œ. S= |0; 3Ị D.SzØ 
9. Tập nghiệm của phương trình 5x! - 2x” + 16 = 29 - x” 

A.S=Ø B.s« |o: `] 

C. S=I V8; — v5I xỉ“ ng TỊ 


10. Cho phương trình 4x” — 19x + 11 =0 (*). Không giải phương trình. Hãy 
cho biết khẳng định nào sau đây đúng ? 
A. Phương trình (*) có hai nghiệm dương 
B. Phương trình (*) có hai nghiệm âm 
C. Phương trình (*) có một nghiệm dương 
D. Phương trình (*) có hai nghiệm bằng nhau 
ĐÁP ÁN 


Bài | 1 | 2 35 |4] 6 |6|]|7] 6 |9 [19 
Câu | B || A|GIÍ€|B|A|G|Đ|I^ 


Vấn đề 7. 


GIẢI BÀI TOÁN BẰNG CÁCH LẬP PHƯƠNG TRÌNH 
ˆï. _ KIẾN THỨC CÂN NHỚ 


Khi giải bài toán bằng cách lập phương trình ta làm như sau : 
* Bước 1: Lập phương trình 
— Chọn ẩn và tìm điều kiện cho ẩn đó. 
— Biểu diễn các đại lượng chưa biết theo.ẩn nói trên. 
— Lập phương trình biểu thị mối quan hệ giữa các đại lượng. 
* _ Bước 2: Giải phương trình ở bước 1 
* Bước 3: Kiếm tra xem trong các nghiệm của phương trình thì nghiệm 
nào thích hợp uới bài toản uà hết luận 


Ví dụ I: : ] 


Tích của hai số tự nhiên liên tiếp lớn hơn tổng của chúng là 109. 
Tìm hai số đó. 

Bước 1 Lập phương trình | 
— Gọi hai số tự nhiên liên tiếp là x và x + 1 (điều kiện x e N) 

— Tích của x và x + 1 là x(x + 1) 

— Tổng của x và x+ 1 làx+!x+¡ =2x+1 

Theo để bài ta có x(x + 1\- :3v + 1) = 109 ©» x”— x— 110 = 0 (1) 
Bước 2 Giải phương trú... (L) ta có x = 11; x = — 10. 

Bước 3 Theo điều kiện đã nêu ở bước 1, ta chọn x = 11. 

Kết luận: Hai số phải tìm là 11 và 12. 


1. 
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8. BÑI TẬP 


Tổng hai chữ số của một số bằng 13. Nếu ta cộng thêm 34 vào tích hai 
chữ số đó thì được số đảo ngược lại. Số đó là: 
A.52 B.61 C. 67 D. 73 


. Tìm ba cạnh của một tam giác vuông. Biết chu vi là 36m và tổng bình 


phương ba cạnh là 450. 
Câu trả lời nào sau đây đúng? 


A. 9cm, 12cm, 15cm B. 7cm, 13cm, 22cm 
C. 10cm, 14cm, 18cm D. Một kết quả khác 
. Người ta muốn trồng thành hàng ngang và hàng dọc 324 cáy đào trong 


một khu vườn hình chữ nhật ABCD có chiều dài 140m và chiểu rộng 
32m. Các hàng cách đều nhau (ngang cũng như dọc). Về hàng ngang : 
hàng đầu ở trên cạnh AB và hàng cuối ở trên cạnh CD. Về hàng dọc : 
hàng đầu ở trên AD và hàng cuối ở trên BC. 

Khoảng cách giữa hai hàng liên tiếp bằng : 

A.3m B. 4m C. 5m D.6m 


. Một ôtô đi từ Tp.Hồ Chí Minh đến Biên Hòa cách nhau 30km. Ôtô đi 


được 12km thì có một người từ Biên Hòa đi xe đạp về Tp.Hồ Chí Minh. 
Ôtô đến Biên Hòa nghỉ 18 phút rồi trở vẻ Tp.Hồ Chí Minh với vận tốc 
bằng lần đi và về được nửa giờ thì xe đạp mới đến. Tính vận tốc của 
ôtô. Biết rằng ôtô đi nhanh hơn xe đạp mỗi giờ 25km. 

Khẳng định nào sau đây đúng ? 

A.36km/h B. 38km/h C. 40km/h D. 44km/h 


¡. Có hai vòi nước cùng chảy vào một bể cạn. Nếu vòi thứ nhất chảy đầy 
nửa bể thì ngưng lại để cho vòi thứ hai chảy đẩy nửa bể còn lại. Như 
thế thì tổng thời gian của hai vòi chảy đầy bể là 25 giờ. Nếu hai vòi 
cùng chảy thì chỉ 12 giờ nước đầy bể. Hỏi nếu một mình thì mỗi vòi 
phải chảy mất bao nhiêu lâu mới đẩy bể. Biết rằng thời gian vòi thứ 
nhất chảy đầy bể nhiều hơn vòi thứ hai. 

Câu trả lời nào sau đây đúng? 
A. Vòi I: 20 giờ; Vòi II: 38 giờ 
B. Vòi I: 24 giờ; Vòi II: 16 giờ 
€. Vòi I: 28 giờ; Vòi II: 21 giờ 
D. Vòi I: 30 giờ; Vòi II: 20 giờ 


ĐÁP ÁN 

Bi | 1 |2 |3 |4 ]5 | 

Tra rrann 
ÔN TẬP CHƯƠNG IV 


ñ. TÓM TẮT Gñ€ KIẾN THỨC CÂN NHỚ 


Hàm số y = axŸ (a z 0) 


a>0 a<0 
e Hàm số đồng biến khi x > 0. e Hàm số nghịch biến khi x > 0. 
Hàm số nghịch biến khi x < 0. Hàm số đồng biến khi x < 0. 
e y = 0 là giá trị nhỏ nhất của | s y = 0 là giá trị lớn nhất của 
hàm số (khi x = 0). hàm số (khi x = 0). 


ø Đồ thị là parabol nằm phía trên | se Đổ thị là parabol nằm phía 
trục hoành, nhận trục tung làm đưới trục hoành, nhận trục tung 
trục đối xứng, gốc tọa độ O là làm trục đối xứng, gốc tọa độ O 
đỉnh parabol. à là đỉnh của parabol. 

ỳ 
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Phương trình bậc hai ax” + bx + c = 0 (a # 0) 
A=b-4ac | A' = b” - 4ac (b = 2b”) 
Phương trình có 2 nghiệm Phương trình có 2 nghiệm 

phân biệt : phân biệt : 


-b+vA „ -b-A _-b+vVA',  _-b-vA' 
mm .ca 2a TP ng 98t nợ 
Phương trình có nghiệm kép Phương trình có nghiệm kép 
—- 


2a a 


Hệ thức Vi-ét và ứng dụng 

Khi phương trình ax? +bx + e = 0 có 2 nghiệm xị, x; ta có : 

*+ Hệ thức Vi-ét 

e "Tổng hai nghiệm xị+xạ=-P se Tích hai nghiệm xị.x; =Š 

a a 

+ Ứng dụng 

e- Biết u + v = § và u.v = P, u và v là nghiệm của phương trình 
X? - SX + P =0 (điều kiện để phương trình có nghiệm là 
S?- 4P >0). 

e« Nếua+b+c =0 thì phương trình ax” + bx + c = 0 (a # 0) có hai 


nghiệm xị =1;x;=^. 
a 
« Nếua-b+c =0 thì phương trình ax? + bx + c = 0 (a z 0) có hai 


nghiệm xị = - 1; xạ _ 


0. PÑI TẬP 


1. Parabol (P) trong hình bên là đồ thị của hàm số: 


A.y=-=x? 
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.„ Cho hàm số y = ax” và y = - 3x + 1. Tính giá trị của hệ số a. Biết rằng 
đồ thị của hai hàm số trên cắt nhau tại điểm M có hoành độ xụ = - 2 
TT T3i B.n=E ra” Ba 

4 7 4 3 
. Cho phương trình x” ~ 2x = 0 (*). 

Bạn Tâm đã giải phương trình này bằng phương pháp đồ thị như sau : 

Bước 1: Nghiệm của phương trình (*) là hoành độ giao điểm hai đồ thị 

của hai hàm số y = x” và y = y =— 2x (P) 

Bước 2: Trên cùng một mặt phẳng tọa 

độ, vẽ đồ thị của hai hàm số y = xŸ và 

y=-2x 

—_ Đồ thị của hàm số y = xŸ là parabol (P) 
đi qua các điểm (—2; 4) ; (—1; 1); (0; 0); 
(1; 1); (2; 4) 

— Đồ thị của hàm số y = -2x là đường 
thẳng (D) đi qua gốc tọa độ và qua -2 
điểm (1; -2) 

Nhận xét : Trên đỗ thị ta thấy (P) và (D) cắt nhau tại hai điểm O và A 

có hoành độ là xẹ = 0 và xạ = - 2 

Bước 3: Kết luận: Vậy phương trình (*) có hai nghiệm: xị = 0 ; xạ = —2 

Theo em, bạn Tâm làm đúng hay sai. Nếu sai thì sai từ bước nào? 

A. Đúng B. Sai từ bước 1 

€. Sai từ bước 2 D. Sai ở bước 3 

. Cho parabol (P) : y = ax? và đường thẳng (D) : y = x + 1. Xác định a để 
(P) và (D) tiếp xúc nhau. 


1 2 1 
.a=— ¬== C.a=- D.a=-— 
A.a 4 B.a E a 3 a " 


„ Cho phương trình mx” — (4m - 1)x + 4m = 0 (m #0) (*) 
Khẳng định nào sau đây đúng? 


A. Nếu phương trình (*) có hai nghiệm phân biệt thì m < : 

B. Nếu phương trình (*) có nghiệm kép thì m = h và nghiệm kép đó 
là xị = xạ = -2 

C. Nếu phương trình (*) vô nghiệm thì m > h 


D. A), B), C) đều đúng 
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6. Cho phương trình x” — 2(m — 3)x - 2m = 0 (m là tham số). Xác định m để 
các nghiệm xụ, x; của phương trình nghiệm đúng hệ thức xị.xa¿=2(X;+X¿ 
A.m=0 B.m=-—l 6.m =3 D.m = -4 

7. Gọi xị, xạ là nghiệm của phương trình 3x? + 8x + 5 = 0. Không giả 


phương trình, tính xŸ + xệ 


5 Ki 
A. xỈ txổ =4) B. xỉ txố =3o 
C. xƒ + x? : D. A), B), C) đều sai 
8. Tập nghiệm của phương trình 2x-1 2x-3 1 =0 là 
x-1 x-2 6 
A.S = I-1; 4Ì B.S=l1;-4  C.S=l2;-3) D.S=Ø 


9. Tính hai cạnh của một hình chữ nhật biết rằng chu vi là 86cm và diệt 
tích là 450cm”. 
Câu trả lời nào sau đây đúng ? 
ÁA. 16cm, 27cm B. 14cm, 29cm 
C. 18cm, 25cm D. Một kết quả khác 
10. Tính hai cạnh góc vuông của một tam giác vuông. Cho biết độ dà 
cạnh huyền là 13cm và diện tích là 30cm. 
Câu trả lời nào sau đây đúng?. 
A. 6cm, 10cm B.3cm, 20cm C.4cm, 15cm D. 5cm, 12cm 
11. Hai tỉnh A và B cách nhau 171km. Một môtô khởi hành từ A để đ 
đến B với vận tốc không đổi. Đi được 2 giờ môtô nghỉ nửa giờ rồi lạ 
tiếp tục đi đến B với vận tốc tăng thêm 7km/h so với vận tốc lúc đầu 
Đến B, môtô nghỉ thêm nửa giờ rồi quay về A và tăng thêm vận tố 
1km/h. Tính ra cả đi và vẻ hết 10 giờ 30 phút. Tính vận tốc lúc đải 
của môtô. 
Câu trả lời nào sau đây đúng? 
A. 28km/h B. 30km/h C. 34km/h D. 40km/h 
12. Một vòi nước chảy vào một bể nước có dung tích là 270 lít. Nếu mỗ 
giây vòi đó chảy vào bể thêm 1 lít nước thì thời gian cần thiết để làn 
đây bể sẽ giảm được 45 giây. Hỏi trong mỗi giây, vòi chảy vào bể đượ 
bao nhiêu lít nước. 
Câu trả lời nào sau đây đúng? 
A.2 lít B. 4 lít C.5 lít D. 6 lít 
ĐÁP ÁN 


Bài |1 |2 |3 ]4 HN 8 |9 |10|11]12 
Câu |D[A|B|D|D|C|B|A|C|D|B|IA 
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HƯỚNG DẪN GIẢI 


1. HÀM SỐ y = ax? (a z 0) 
„(Nếu R tăng gấp 5 lần thì S tăng gấp 25 lần: S = x(5R)” = 25nR? 
.®)Ham số y = fx) = .h có dạng y = ax? (: = D > 0) 
Do đó: 


— Hàm số xác định với mọi x thuộc R 
— Hàm số đồng biến khi x > 0, nghịch biến khi x < 0 


!.Œ) Hàm số y = fx) = E nở có dạng y = ax” (: = -š <9] 


Do đó: 
— Hàm số xác định với mọi x thuộc R 
— Hàm số có giá trị lớn nhất y = 0 khi x = 0 


_ Nếu y = ~1 thì =2 x” =~1 «>x°=4x= +2 


L)Ta có: y = fix) = -2x” tạ 


1# 
A.y =Ñ0) = (-9)0+== 
y ) Tổ 3 
1 1_ ð 
B.y=fÑ-1) = (-2)/-1U?+—=-2+—=-= 
y (2U tệ là ĐI 
1 1_ 93 
,y=Ñ2) = (9).9?+—=-8+—=-“ 
C.y=Ñ (-2) sẻ Ì tr 5 


¡.(@Â)Ta có : y = Ñx) = bờ có dạng y = ax” (s=¿>9) 


A.[S | Hàm số có giá trị nhỏ nhất y = 0 khi x = 0 
B. [Đ | Hàm số nghịch biến khi x < 0 


". thì y= a3 ¬.. 
S| Nếu y = - 3 thì x” = - 18 không tổn tại x 


tan SỐ y = ‹b-le)#a dạng a[a =8- 3m) đồng biến khi x < 0 


nếu a < 0 hay 3~2m<0 em>6 
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7.() Hàm số y = = Tử có dạng y = suỞ [a = = 
, m 


) nghịch biến kỲ 
m~— -1 


x >0 nếu a < 0 hay <0 


m-1 
Vì 3> 0 nên m - 1<0«©©m< 1 


8.(Đ)Hàm số y=vWm?-4x2 có dạng y = ax? (a=vdm?-4) nghịc 
biến khi x < 0 nếu a > 0 hay VmÊ - 4 > 0 = \(m - 2)(m + 2) > 0 


m-2<0 m-2>0 m<2 m>2 
ah 1 son k HỆ có) | boạc | 


m<-2 ` |m>-2 
&>› m < -2 hoặc m > 2 
9.(C)Theo để bài ta có: fím + 1) = 3(m +1)” = 12 


© (m+1)?= 4 © m + 2m - 3 = 0 © (m — 1)(m + 3) = 0 
m-1=0 m=l1 

Ầ© © 
m+3=0 m=-3 


10(Đ) Hàm số y = G BỘ: 


mÊ + m2+l1 


Ta thấy | = không được xác định 
mế +1 


Wì -3 < 0 và mỂ + 1 > 0 với mọi m thuộc R nên 


¬ < 0 với mọi r 
m +1. 
thuộc R 
Vậy hàm số y = | ng không xác định tại mọi điểm. 
m“+ 


*_ Ghi nhớ : Đối uới hàm số y  ax, ta có: 
— Nếu a > 0 thì hàm số đông biến khi x > 0, nghịch biến khi x < 0 
Nếu a < 0 thì hàm số đông biến khi x < 0, nghịch biến khi x > 0 


I 
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2. ĐỒ THỊ CỦA HÀM SỐ y = ax? (a + 0) 


1(Đ)Parabol (P) là đồ thị của hàm số có dạng y = ax (*) 
Trên đỏ thị ta thấy điểm A(2 ; 2) thuộc (P) nên tọa độ của A nghiệm 
đúng y = ax” 


(Œ)=2=a2?© a =5 = 2- Vậy (P) là đỗ thị của hàm số ÿ = 2 xẺ 


!.() Làm tương tự bài 1, ta có (P) là đổ thị của hàm số y = - xi 


„ (Pụ), (P¿), (Pạ) và (P¿) là những đồ thị của hàm số có dạng y = ax? (*). Trên 
các đồ thị ta thấy: 
A.|BỊ A(1; 2) e (P¡) nên từ (*) suy ra : 2 = a.1? © a = 2 
Vậy (P)) là đồ thị của hàm số y = 2x? 
B.|[S ] B(-3; 3) e (Pa) tương tự trên, ta có (P;) là đổ thị của hàm 


số y= x? 


C. [b] C(2; -2) e (Pa) suy ra (Pa) là đồ thị của hàm số y = -axẺ 


D.[S] Dí~2; ~3) e (P¿) suy ra (Pạ) là đỏ thị của hàm số y = : x 
L(C)Ta có y = V2x? đồ thị là (P) 


=2 
* Ma; /ĐẦ “ 


=> yw = Ý2.xït. Do đó M e (P) 
V2xặ, = V212 V2 x 


ỶŸN = 46 2 
« N(V8;6) = yN # V2xi. Do đó N e (P) 
kàn =v8(V82=3J2 ”” s 
Yg= 3/2 
« E(-v3;3/2) = yg = ⁄2xŸ.. Do đó E e (P) 
Ản xã VÑjPagg  ° ””” 
yr =4/2 2 
«Ổ FCv2;42) = yg # V2xỆ. Do đó F e (P) 
kt =Ÿấ d8 ng” 67g 


Vậy trong bốn điểm M, N, E, F chỉ có M và E thuộc parabol (P) 
của hàm số y = ⁄2x? 

¡.Œ)(Œ) đi qua I(V8; V6) nên tọa độ của I nghiệm đúng y = (m ~ 3y¿ 
Ta có: Íồ =(m~81 V8)” © Võ =3m~9 cm = 92 Ýổ œ„ m =2 Xổ 
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6.(Ä)Ta có: (P): y = xa đi qua M có xụ = -2 


= gu =-a.c?Ỹ =-9 


Tọa độ của M là (—-2; -2) 
Do đó M' đối xứng với M qua trục tung có tọa độ là (2 ; - 2) 
* Ghỉ nhớ: 
—_ Nếu hai điểm có hoành độ đối nhau uà tung độ bằng nhau thì 
chúng đối xứng nhau qua trục tung 0à ngược lại. 
-_ Nếu hai điểm có hoành độ bằng nhau uà tung độ đối nhau thì 
chúng đối xứng nhau qua trục hoành uà ngược lại 
- Tu đã biết parabol (P): y = ax° gồm hai nhánh bao giờ cũng đối 
xứng nhau qua trục tung. 
Do uậy điểm M thuộc (P) thì điểm M' đối xứng của M qua trục tung 
cũng thuộc (P) 
7®) Tọa độ giao điểm của (P) và (D) là nghiệm của hệ phương trình : 
Ù =x? () 
y=2x (2) 
(1) và (2) = x” = 2x 
©x?~ 2x = 0 © x(x — 9) = 0 


ø È =0 x § =0 
x-2=0 x=2 
— Thay x = 0 vào (1) ta có y = 0 
— Thay x = 2 vào (1) ta có y = 4 
Nghiệm của hệ là: (x; y) = (0; 0) và (x; y) = (2; 4) 
Vậy (P) và (D) cắt nhau tại gốc tọa độ O(0; 0) và điểm thứ hai (2; 4) 
8®) Tọa độ giao điểm của (P) và (D) là nghiệm của hệ phương trình 


y=-axt @) 
y=-3 (2) 
(1) và (2) > - 3X” =~8© xỂ =6 eo x = # V8 
Nghiệm của hệ là: (x; y) = Cý6 ;~3) 'và (x; y)= (v8 ;-3) 
Vậy (P) và (D) cắt nhau tại hai điểm có tọa độ: (V6;—3) và (— J6; -3) 


R4 


9.(C) Lời giải của bài toán là: 
A. Vẽ đồ thị (P) trong mặt phẳng tọa độ Oxy 
B Vẽ điểm A có tọa độ (1; 1) 
€ Vẽ cung tròn (O; OA) cắt trục Ox tại B 
D Qua B vẽ đường thẳng vuông góc với Ox cắt (P) tại điểm M. Đó là 

điểm ta cần vẽ (Xem hình vẽ ở để bài) 

J-2? khi x>0 

|ax? khi x<0 

- Hàm số y = -9x” xác định với mọi x > 0 

— Hàm số y = 2xŸ xác định với mọi x < 0 
Vậy hàm số y = -2xỈ xÌ xác định với mọi x thuộc R 

B. [s] Khi x < 0, hàm số đã cho trở 
thành y = fx) = 2x có hệ số a = 2 > 0 
nên hàm số này nghịch biến “ 

C.[ĐÐ | Khi x > 0, hàm số đã cho trở thành : 
y = fx) = -2x” có hệ số a = -2 < 0 nên 
hàm số này nghịch biến 

D. [S | Đô thị của hàm số 
y = fx) = -2x|xÌ gồm hai nhánh parabol 
của hai hàm số y = -2xŸ (với x > 0) và , 
y= 2#? (với x < 0) được về như sau: “... 


10. A.|bÌ Ta có: y = ftx) =-9xÌxÌ = 


3. PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI MỘT ẨN 


1.) Ta có: (x- V5(x + V8) =0e> x? + x2 - x.V5 - V10 = 0 
« x? +2 - V5)x - V10 =0 


Phương trình này có dạng ax? + bx + c = 0 trong đó a = 1, 
b=⁄2- 5, c=- 10 
2.) 

A.x-9=0ex?=9cs+x=#£+3 
Vậy phương trình có hai nghiệm: xị = -3; x; = 3 

B.õx? - 125 = 0  x” = 25 © x = +õ 
Vậy phương trình có hai nghiệm : xị = -ð; x¿ = 5 

C.-3x? — 12 = 0  xŸ= -4 (ĐT sai vì x? > 0 với mọi x; ~4 < 0) 
Vậy phương trình võ nghiệm 
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3.@ 
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=0 =0 
A. Ta có: x? + ðx = 0 © x(x + 5) = 0 © by «Í|Z 
x+5=0 


Vậy phương trình có hai nghiệm : xị = 0, xạ = —5 


` =0 x=0 
B. Ta có: 2x” + —x = 0 © x(6x + 1) 0 © c© 1 
3 6x+1=0 x=—= 
6 
Vậy phương trình có i:ai nghiệm : xị = Ô, xạ = ˆs 
C. Ta có: -3x2 + 18x = 0 @ —3x? + 32x = 0 
=0 
© x2 - 2x = 0 © x(x - J2) = 0 © b 
x=⁄2 
Vậy phương trình có hai nghiệm: xạ = 0, x; =2 
D. Ta có: (V3 + V2)x? - (5 + 2/6)x = 0 
© C8 + V2)x? - (V3 + V2)2x = 0© xÊ - (V3 + V2)x = 0 
x=0 x=0 
© xÍx- (V3 + V2)] =0 = 
x-3+2)=0 _ [x=v3+2 


Vậy phương trình có hai nghiệm : xị = 0, xạ = V3 + V2 

* Ghi chú: 

- Qua hơi bài tập 2 uà 3 của uấn đề 3 ta có thể rút ra những 
điều cần biết sau đây : 

+ Phương trình ax? + c = 0 (a =0) được gọi là phương trình bậc hai 


thiếu b (b = 0), ta có : &Ổ + e = 0 co XỶ = =Ễ 


+ Nếu a uà c cùng dấu thì phương trình uô nghiệm f 
+ Nếu a uà c khác dấu thì phương trình có hai nghiệm đối nhau : 


xi =(|TỆ sà xạ =—-Š 
› a 5 a 


+ Phương trình ax + bx = 0 (a z 0) được gọi là phương trình bậc 


h x=0 
bả AM ladiceP pc s0 cước v4) b 
a 


—_ Phương trình bao giờ cũng có hai nghiệm : x; = 0 uà xs = - 


(10x + LJỶ— 3x) = 0 c x'— 2x? + 1 — 3x” = 0 không phải là phương 
trình bậc hai vì không có dạng ax” + bx + e= 0 
2_ s 
@) Cðế (x=  ]=0 x>00e5 King — 2x) + 2x =0 
X x 


khóng phải là phương trình bậc hai vì không có dạng: ax” + bx + c = 0 


@) Œ+ (x3 ]~ 0© xỂ = 2 x+ 8 =1=0 = xP+2x-~1=0 


© 3x? + 8x — 3 = 0 là phương trình bậc hai vì có dạng ax? + bx + e = 0 
trong đó a = 3,b=8,e=-3 
(4)(4x + 5)(4x - 5) = 0 © 16x? - 25 = 0 là phương trình bậc hai vì có 
dạng ax? + bx + c = 0 trong đó a = 16, b = 0, c = -25. Vậy phương 
trình (3) và (4) là phương trình bậc hai 
6.(A) Ta có: x”— 8x + 16 = 0 © (x~ 4)”=0esx-4=0©x=4 
Vậy tập nghiệm của phương trình là S = |4] 
6.(C)Ta có: x?°— 1x+6=0sx?— x— 6x +6= 0 © x(x—1) - 6(x — 1) =0 
x-1=0 xe=l 
ni 
Vậy tập nghiệm của phương trình là : 8 = [1 ; 6] 
7.(B)Ta có: x” + 2x — ö = 0 © (x” + 2x + 4) — 4— 5 =0 
©(x+2?—-3?=0©(x+2+3)(x + 2— 3) =0 


5=0 == 
S0 + 8S 1) 0 | b ỹ 


Œ= 1= 6) =0. | 
x=6 


x-1=ð “° 
Vậy tập nghiệm của phương trình là: S = [—ð; 1) 

8.(Đ)Ta có: x? — 10x + 28 = (x”~10x + 25) + 8 = (x— B)” + 8 > 0 với mọi x 
Do đó x2 - 10x + 28 = 0 là vô lý. 
Vậy phương trình vô nghiệm: 8 = Ø 


9.(A)Ta có: (‹- s)e +2x+3) =0 


xsl 


Vì x?+ 2x +3 = (x+ L+ 2 >0 với mọi x 
Do đó x~E =0 « x = 2. Vậy phương trình có một nghiệm: - 
10(©) Ta có: x? ~ 4x + 4 - 9x” + 4x + 4) = 0 © (x~ 2) ~[3(x + 2)]? = 0 
©(x- 2+ 3x + 6)(x - 2 — 3x - 6) = 0 © (4x + 4)(— 2x - 8) = 0 
4x+4=0 x=-l1 
Ă = 
~2x-8=0 x=-4 
Vậy tập nghiệm của phương trình là : S = [—1; —4] 
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4. CÔNG THỨC NGHIỆM CỦA PHƯƠNG TRÌNH 


1.Œ)Ta có: 2x” — 9x ~ 5 = 0 (a = 2, b = ~9, c = ~B) 
A =bỂ- 4ac = (— 9)” — 4.2. 5) = 121; VA = V21 =11 


-b+VA 9+11 
Xa haẾ 
2a 2.2 
"... 7... 
Z 2a 2.2 2 


Vậy phương trình có hai nghiệm : xị = ỗ, xạ = "5 


2.(Đ)Ta có: x? - 2/15x + 15 = 0 (a = 1,b= 215, c = 15) 
A = (~9/15)? - 4.1.15 = 60 - 60 = 0; vị =xy =5 - Đổ „ v5 
a : 
Vậy phương trình có nghiệm kép: Xị = xạ = v5 
8.(A)Ta có: õx” + 3x + 1 = 0 (a = 5, b =3, c= 1) 
A=3?~ 4.5.1 =- 11 <0. Vậy phương trình vô nghiệm 
4.(C)Ta có: 3x? — 4x + 1= 0 (a = 3, b` = ~2, c = 1) 
=b~ ac = (~2)”— 8.1 = 1 


-b+vVA' 2+1 =bB-vA' 2-1 1 
TH c TC II g6 W Án ủ ~ ộ | 
a 3 a 3 3 
Ầ 
Vậy S=4—;1 
 s= lễ 1} 


5.(B) Ta có: 0,3x” + 0,8x + 0,ỗ = 0 © 3x” + 8x + 5 = 0 (a = 3, bì = 4, e = õ) 
A'=4?-3.5 =1 


x. TH; xạ = TT =~ö. Vậy §= [a:-3} 


6.(Đ)Ta có: V3x? - 6x +19 = 0 (a = v3, b' = —8, c = 19) 
A' = (—8)? - 3.19 =9— 19/3 <0. Vậy S = Ø 


7.) Ta có: (m — 1)x”— mx + 1 = 9 (a =m -1,b =—m, c = 1) 
A = (- m ~ 4(m - 1).1 = mỶ - 4m + 4 = (m - 9) 


⁄A = \(m - 9)? = |m - 2| 
% _m+m-2 2m-l) _- ¬ m+2_ 2 1 
!l"2m-1D ðm-UD 2 2m-I 2m-U m-1 


Vậy phương trình có hai nghiệm : xì = 1, xạ = = 
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8.)Ta có: (m - 2)x” - 2(m - 4)x + m + 3 = 0 (m #2) (*) 
(a=m- 2,b`=—- (m- 4),ce=m +2) 
A.A' =[— (m - 4)]Ÿ - (m - 9)(m + 9) 
= mỂ - 8m + 16 - mŸ + 4= - 8m +20 


B. Nếu phương trình (*) vô nghiệm thì A' < 0 hay - 8m + 20 < 0 
©m> bả 
2 
C.Nếu phương trình (*) có hai nghiệm phân biệt thì A' > 0 hay 


~ 8m + 20 > 0 © m<Š 


D. Với m = R thì phương trình (*) có nghiệm kép là: 


5 
Xị =X NCT HỆ, 
Đông ca E m-3 ð dc. 

2 


9.(C)Ta có: 2x? -(1+2/2)x + V2 = 0 (a =9,b=-(1+2/2), c = V2) 
A =[-( +22) - 4.22 = 1+ 4/2 + (2/2) - 8/2 
= 1-42 +(22)? =(1- 2/2)? 
Do 1<28 nên VA = (1-22)? = 2/2 —1 
v _1+2/2+2/2-1_ 


1 Pì 2 
1+2/2-2/2+1 1 
TS nh 


Vậy phương trình có hai nghiệm: xị = v2, xạ = b 
Như vậy bạn Hòa đã giải sai từ bước 2 
10A)Ta có: (1~ V5)x? - 25x - (1 + Võ) = 0 
[a =1- ý5, b= —25, e = —(1+ ⁄5)] 
A'= C5)? +(1—-J5)(1+ V5) =1 


"..".-. .ẽ...: 
PT jJÐ 4B-1  Ô” 4-5 
Vậy phương trình có hai nghiệm :xị = ~1, xa = TẾ 
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5. HỆ THỨC VI-ÉT VÀ ỨNG DỤNG 


1.(C)Ta có: 2x? + 7x — 4 = 0 (a = 9, b = 7, c = ~4) 
A.A= 7?~ 4.2.4) = 49 + 32 = 81 


ế 
C.xị.Xa= —= 
a 


sỊ 


2.(D)Ta có: 5x” — 8x + 4 = 0 (a = 5, b = ~4, c = 4) 
A.A'=(-4)”- 5.4=-4<0 
Phương trình đã cho vô nghiệm, vậy không có tổng và tích 
các nghiệm của phương trình này 
* Ghi nhớ: 
Muốn tỉnh tổng uà tích hai nghiệm của một phương trình bậc hai 
trước hết ta phải xét xem phương trình đó có nghiệm hay không. 
(Nếu có A >0 hoặc 4` >0 hoặc a uà c khác dấu thì phương trình bao 
giờ cri:¿; có nghiệm ) 
8.(B) Ta có: x”~ 4x + 2m = 0 (m là tham số) (a = 1, b' = ~2, c = 2m) 
A.A' = (2)? — 1.2m = 4~ 2m 
B. Nếu m = 3 thì A' = 4 - 2.3 =-2 <0 
Vậy phương trình đã cho vô nghiệm 
C. Nếu m = -3 thì A = 4 - 2(—-3) = 10 >0 


4 
Xị +Xạ=——=—= 


Ta có : 


D. Nếu m = 2 thì A = 4 - 2 = 0 
Phương trình có nghiệm kép: xị = xạ = = 2 


Do đó . 2 =? XỊ + X¿ = Xị.X¿ 
4.(Ä) Ta có: 2x” - 2(m + 2)x + m = 0 (a = 2, b = ~2(m + 2), c = m) 
A' = [— (m + 9) - 2m = mỶ + 4m + 4— 2m 
= m + 2m +4 =(m +1)+3>0 
Ta có (m + 1) > 0 với mọi m thuộc R 
Do đó (m + 1)? + 3 > 0 với mọi m thuộc R 


B. Tổng hai nghiệm: xị + x; =-_= TH? -m+2 
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C. Tích hai nghiệm: xịxạ = ` n 
a 


-b~vVA" m+9-2 0 
ÄZ ` 0 s8. `8 
+. 9 ĐA, 1548 0164. 

a 2 2 

Vậy khi m = 0 thì phương trình có hai nghiệm : xị = 0, x; = 2 

* Cách khác: Thay m = 0 vào phương trình đã cho, ta có: 

x=0 x=0 
TU 


D.Khi m =0 =› A' = 4, ta có: xị = 


2 


2X = 4x 0 cs xỂ = 8c = 0 c xếc= 8) =0 | 


5. A. Ta có: 
s« -88x”+4lx-3=0 (1) (a=—38,b=41,e=-3) 
® a+b+c=(-38) + 4l +(-3)=0 
e ~x8 3 
Nghiệm của phương trình (1) là: xị = 1, xạ= —=———= c- 
ghiệm của pi ø trình (1) là: xị Xa TTNG — Bố 


B. Ta có: 
© 1,38x” + 5,9x+ 4,52 =0 (9) (a= 1,38; b = 5,9; c = 4,52) 
« a-b+c=1,38-5,9+4,52=0 


Nghiệm của phương trình (2) là: xị = — 1, x; = -2=- Tag “298 
C.s (3~ V5)x? + 25x (3+ V5)=0 (3) 
(a=3~v5;b= 2/5 ;e=-(3+ v5) 
sa+b+c= 3~ 5+2 j5 ~3~ V5 =0 
Nghiệm của phương trình (3) là: xị = 1; x; =.= _a ấp 


(Học sinh tự điển các kết quả trên vào chỗ trống) 
6.(C)Ta có: 2x? + Œk + 3)x — 4k +2 =0 (*) 
Thay: x = - 1 vào (*), ta được: 2(~ 1)” + (k + 3— 1) — 4k + 2= 0 


«©-Bk+1=0© ke, 


7.(B)Ta có:`u + v = 4ð và u.v = ð00 nên u và v là nghiệm của phương 
trình X” - 4BX + 500 = 0 
A =(— 45) - 4.1.500 = 25 


... 45—5 _ 2o 


2B; X; = 


Vậy (u; v) = (25; 20) hoặc (u; v) = (20 ; 25) * 
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s(© Ta có: a + b = -9 và ab = 18 nên a và b là nghiệm của phương trình 
X?+9X+18=0 
A=9?-4.118=9 


Vậy (a; b) = (—3; — 6) hoặc (a; b) = (—6; =8) 
9.(Đ)Ta có: m—n = 14 (1) và mn =ð1 (2) 
Đặt : v=-n>n=-—v 
(1)>m +v= 14, (2) = mv = -ð1 
m và v là nghiệm của phương trình: X?— 14X - 51 = 0 
A'=(—7Ỷ~ 1(— 51) = 100 


Do đó Xị =m = 17,Xạ=v=-38—>n=3 

Hoặc X = v = 17 = n = -17, Xạ = m = -3 

Vậy (m; n) = (17; 3) hoặc (m; n) = (—3; -17) 
10.(A) Ta có: x” - 2kx — 5 = 0 

A' = (—k)?®— 1(—5) = k? + 5 > 0 với mọi k 


Xị +Xp = —P = TC = 9 
` 5 
Xo=—=——=-B 
*i-Xa 1 
Ta có 
".. . -Xi†Xc 2k _ 2L 
XỊ X¿ XiX¿ =5 5 


Vậy , và -+L là nghiệm của phương trình x?+ “vg _ =0 hay 
Xị Xạ b) b 


Bx? + 2kx — 1 = 0 
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6. PHƯƠNG TRÌNH QUY VỀ PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI 


1.(B)Ta có: (x + 2)” - 9x + 3 = (2 — x)(2 + x) 
©œx?+4x+4—9x+3=4—x?eœ 2x?— Bx+3 =0 
Ta có:a+b+c=2+(-5)+3=0 


Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm là: xị = 1, x; = “. ặ =1,5 
a 


2.(D)Ta có: x(x” — 6) ~ (x — 2)” = (x + L + 4x 
œ x) ~ 6x — x” + 4x— 4= x) + 3x? + 3x + 1 + 4x © 4x? + 9x + 5 =0 
Tacó:a-b+c=4-9+5=0 


Vậy phương trình có hai nghiệm là: xị = — 1, xạ = nên -š 
a 


3.(A)Ta có: Œ + LẺ + 0,ðx” = x@xẺ + 1/5) 

©x) + 3x” + 3x + 1 + 0,ỗx? = XỔ + 1,Bx 

c3,5x? + Lỗx + 1= 0 © 35xŸ + 15x + 10 = 0 

A = (15)? - 4.35.10 =—1175 < 0. Vậy phương trình đã cho vô nghiệm 
4.) Ta có: X(x 3) ¡_Ú/ðx_x#1 (me = 19) 

4 3 2 
©3x?~ 9~— 12 = 2x— 6x— 6 © 3x? + 4x— 15 =0 
A'= 2° - 3(— 15) = 49 
“an. -_2+7 


Ấy Son n=ếnp tư = 


Nghiệm của phương trình đã cho là : xị = -3 và xạ = : 


B(Ô Ta có: cŠ + ỄT 2T (9) 
S LạP” 28 


9 EipEcơrc RuecSAUIMEP r: 
(*) © x(x— 1) + x(x + 1)=2©sx?-x+x?+x—2=0 
©32x?-2=0œ©x?-1=0e+x?=lesx=+l 
Vậy tập nghiệm của phươn. “rình (*) là S = |- 1 ; 1] 
Như vậy bạn phương đã giải sai từ bước 2 
2 õ 9 
6.(B)Ta có: — HH 
ĐK: x #£ - 2 và x z 5. MTC: 10(x + 2Xx - ð) 
(*) © 20(x - 5) - ð0(x + 2) + 9(x + 2)(x - ð) = 
© 20x — 100 — 50x — 100 + 9x” ~ 27x — 90 = 0 © 9x? ~ 57x — 290 = 0 
A =(_- 57)? - 4.9.(— 290) = 3249 + 10440 = 13689 
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vA = J13689 = 117 


57+117 174 2 ð7-117 -60 1 
XI =————=-=9<-; X;¿= =——=-3- 
18 18 3 18 18 
vạy s=|-3) ;9 2Ì 
3 3 
7.(A)Ta có: x” + 3x? — 2x — 6 = 0 © xÃx + 3) — 2(x + 3) = 0 
R x+3=0 x=-3 
©(x+3\(x“- 2)=0 3 =. . Vậy S =|~3; +2| 
x“.-2=0 x=+2 


8.(C) Ta có: 2x” — 12x” + 18x = 0 cs x” — 6x” + 9x = 0 (*) 
© x(x” — 6x + 9) = 0 © x(x ~ 8) = 0 


x=0 ke: x=0 x=0 
= = ÂẦ° = 
x?-6x+9=0 x=3 (x-3)2 =0 x=8 


Vậy S = |0; 3| 
9.(Đ)Ta có: 5x" ~ 2x” + 16 = 22 - x? Bx'—x”-6=0 (1) 
Đặt xŸ = Y (ĐK: Y >0) (2) 


(1)©5Y°-Y-6=0 
Giải phương trình này, ta có nghiệm là: Y¡ = ~1 (loại), Y; = : 


(2)©x =“.ex=t sa Ế -vw S={ g'IÝS 


10.(A) Ta có: 4x? — 19x + 11 = 0 (*) 
® A=(-19)”~ 4.4.11= 185 >0 
=> Phương trình (*) có hai nghiệm phân biệt 
® Xi.Xaạ= : = h >0 = Hai nghiệm cùng dấu 


® Xi+Xs -—-T»o = Hai nghiệm đều dương 
*_ Ghỉ nhớ : 
Nếu phương trình ax” + bx +x = 0 (a #0) có hai nghiệm xạ uà xa ta có: 


b ợ 
SŠ=#;¡+x¡= ——,P=xi*xs= = 
a a 


ø Nếu P< 0 uà S <0 thì hai nghiệm khác dấu uà nghiệm âm có giá 
trị tuyệt đối lớn hơn nghiệm dương 

ø« Nếu P < 0 uà S > 0 thì hai nghiệm khác dấu uà nghiệm dương có 
giá trị tuyệt đốt lớn hơn nghiệm âm 

ø. Nếu P > 0 uà S < 0 thì hai nghiệm đều âm 

ø Nếu P > 0 uà S >0 thì hai nghiệm đều dương 


7. GIẢI BÀI TOÁN BẰNG CÁCH LẬP PHƯƠNG TRÌNH 


1. Gọi ab là số phải tìm. ĐK: 1 <a < 9,0 <b <9 


Ta có: ab = 10a +b và ba = 10b+a 
a+b=l3 q) 


Theo đề bài ta có: 1)©b=l8—-a (8 
Nữ S03 2206 SP 4c, TEND Hà É. 


(2) © a(138 - a) + 34 = 10(13 - a) +a 
© 13a - a? + 34 = 1380 - 10a + a © a?— 22a + 96 = 0 
Giải phương trình này ta được nghiệm là: a¡=16 (loại), a; = 6 (nhận) 
Khi a = 6, từ (3) = b = 18 - 6 = 7 (nhận) 
Trả lời: Vậy số phải tìm là 67 
2.(A) Gọi a(em), b(em), c(cm) là độ dài ba cạnh của tam giác vuông trong 
đó a(em) là độ dài cạnh huyền và cho b(em) > c(em) 
a+b+c=36 @) 
a? +b2+c? =450 (2) 
Theo định lý pytago, ta có : a? = bŸ + c? (vì a là cạnh huyền) 
(2) = 9a? = 450 © a” = 225 œ a = 15 (em) 
(1) b+c=36- 1ỗ =21 (3) 
(2) = bŸ + c? = 450 — 225 = 225 (4) 
(4) = bỶ + c? = (b + e)”— 2bc = 225 = be = [(b + c)”— 225] : 2 = 108 
Ta có: b + c = 21 và bc = 108 nên b và c là nghiệm của phương 
trình X? - 21X + 108 = 0 
Giải phương trình này ta được : Xị = 9 và X; = 12 
Do đó b = 12cm, c = 9cm 
Trả lời: Vậy độ dài ba cạnh của tam giác vuông là: 9cm, 12cm, 15cm 
8.(B) Gọi x(m) là khoảng cách giữa hai hàng ngang (hàng dọc) liên tiếp 


ĐK: x > 0. Số hàng trồng đọc là: = +1 (hàng) 


ĐK: s> bò c> 0. The để bài tac: | 


(Cộng thêm 1 vì hai cạnh AB và CD đều có trồng đào) 
Số hàng trồng ngang là: : +1 (hàng) 
Theo để bài ta có phương trình: 

140 32 2 

} nh =324 © 323x” - 172x - 4480 = 0 

gi Š 1120 š 
Giải phương trình này ta được : xị = 4 (nhận), xạ = 8p (oại) 
Trả lời: Vậy khoảng cách giữa hai hàng cây liên tiếp là 4m 


4(© Gọi x(km/h) là vận tốc của ôtô thì vận tốc của xe đạp là 
x — 95 (km/h). ĐK: x > 25. Ta có: 18 phút “:o giờ, 30 phút “š giờ 
Khi xe đạp bắt đầu đi ở Biên Hòa vẻ Tp.Hồ Chí Minh thì ôtô chì 
còn cách Biên Hòa 18km. Thời gian ôtô đi 18km là: ` (@®h) 


Thời gian xe đạp đi từ Biên Hòa về Tp.Hồ Chí Minh là: _. (Œh) 


x-25 
Theo để bài ta có phương trình: T9 6 n9, g, 
* 10 x 2 x-~25 

(MTC: 5x(x — 25)) © 4x? - 10x — 6000 = 0 

Giải phương trình này, ta được: xị = 40 (nhận), xạ = -37,4 (oại) 

Trả lời: Vậy vận tốc của ôtô là 40km/h 
5.()Gọi x(giờ) là thời gian của vòi thứ nhất một mình chảy đẩy 

bể và y(giờ) là thời gian của vòi thứ hai một mình chảy đầy bể 


ĐK:x>y>0 
s1)? x+y=ð0 (l) 
Theo để bài ta có hệ phương trình : 11 1® x+y_ lựa 
xiynm Lw 1# 


(2) © xy = 12(x + y) = 12.50 = 600 
Ta có: x + y = ð0 và xy = 600 nên x và y là nghiệm của phương 
trình: X? ~ 50X + 600 = 0 
Giải phương trình này và do do x > y, ta có: x = X¡ = 30, y = X; =20 
Trả lời: - Một mình vòi thứ nhất chảy đây bể là 30 giờ 

~ Một mình vòi thứ nhất chảy đây bể là 20 giờ 


ÔN TẬP CHƯƠNG IV 
1.(Đ)Parabol (P) đi qua điểm M(3; -4) nên tọa độ của điểm này nghiệm 
đúng y = ax, ta có: -4 = a.3? ©œ a = ¬§ 


Vậy (P) là đổ thị của hàm số y = - ặ x? 


2.(A)Ta có M là giao điểm hai đổ thị của hai hàm số y = ax? (1) và 
y =— 8x + 1 (2) nên tọa độ của điểm M nghiệm đúng (1) và (2) 
Thay xu = -2 vào (2) ta có : yw = (-3X-2) + 1 = 7 


Thay xw = —2, yw = 7 vào (1), ta có: 7 = a.(—2)? © a = 


=3 
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3. @)Ta đã biết nghiệm của phương trình x” - 2x = 0 (nếu có) là hoành 
độ giao điểm hai đồ thị của hai hàm số y = x và y = 2x 
Trên cùng một mặt phẳng tọa độ vẽ (P) 
đồ thị củc hai hàm số trên 
— Đồ thị của hàm số y = xŸ là parabol (P) 
đi qua các điểm (—2; 4), (—1; 1), (0; 0), (1; 1), 
(2; 4) 
— Đồ thị của hàm số y = 2x là. Đường thẳng 
đi qua gốc tọa độ và qua điểm (1; 2) 
* Nhận xét: Trên đồ thị ta thấy (P) 
và (D) cắt nhau tại hai điểm 
O(0; 0) và A(2; 4) 
Vậy phương trình xŸ - 2x = 0 có ha: nghiệm : xị = Ö, xạ = 2 
Như vậy bạn Tâm đã giải sai từ bước 1 
4.()Toa độ giao điểm (nếu có) của (P) và (D) là nghiệm của hệ phương 


y=ax? q) 
y=x+l (2) 


tình (1) và (2) = ax”=x+1©Sax?-x—1=0 


A=(-1)Ỷ-4a(-1)=1+4a 
Nếu (P) và (D) tiếp xúc nhau thì A = 0 hay 1 + 4a =0 © a= = 
5.(D)Ta có: mx? - (‡m — 1)x + 4m =0 (mz0) Œ) 
(a =m, b = -(4m -— 1), c = 4m) 
A =[_ (4m - 1)]- 4m.4m = - 8m + 1 
A. Nếu phương trình (*) có hai nghiệm phân biệt thì : 


A=-Bm+1>0<sm«<e 


B. Nếu phương trình (*) có nghiệm kép thì : 


A=-~ ðm +1=0 cs m =2. Lúc này ta có 
1 
n =... Sơ keếi -_9 
L2? 0y Đm z1 
8 


C. Nếu phương trình (*) vô nghiệm thì : A =— 8m + 1 <0 © m> h 


6. (Ta có: 


x? - 2(m - 3)x - 2m = 0 (a = 1,b = -2(m - 3),e=-2m) (*) 
A'=[-(m- 8) ~ 1(- 2m) 
= mỶ ~ 4m + 9 = (m - 9)” + ð > 0 với mọi m 
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Vậy phương trình (*) có nghiệm với mọi m 
b_2m-3) _ 


Ta có: x¡x¿ = 2(xy + x;) hay - 2m = 2(2m - 6) 
© -2m = 4m - 12 6m = 12  m =.2 
7.) Ta có: 3x? + 8x + 5 = 0 


A'=4?~ 3.5 =1>0. Do đó: 


c 
a 
Ta có: xƒ + x; =(Xị + x;)? ~ 2XIXạ -( 


Vậy xƒ + x2 -35 


2x-1 2x-3 1 * 
8.(A)Ta có: KP Bày, 
ĐK: x z# 1, x z 2. MTC = 6(x - 1x - 2) 
(*) © 6(2x — 1)(x — 9) - 6(2x — 3)( — 1) + (x— 1x — 2) = 
© 6(2x? — 5x + 2) - 6(2x? - 5x + 3) + (x?— 3x + 2) = 
Ề “_ˆ...ố ốc 
f=x — +eD esbg=beef-d-Blee-gl= 


Phương trình có hai nghiệm xị = -1, xạ = -— = 4. Vậy S = t2 1;4 


9(C) Gọi x(em) và y(em) theo thứ tự là chiêu đi và chiều rộng của hình 
chữ nhật. ĐK: x > y > 0. 
f .,Jx+y=43 
Theo để bài ta có : M bệnh 
Như vậy x và y là nghiệm của phương trình: X? - 43X + 450 = 0 
Giải phương trình này ta được: Xị = 2ð, X; = 18 
Kết hợp với điều kiện x > y nên x = 2ð, y = 18 
Trả lời : Vậy các cạnh của hình chữ nhật là 25cm và 18em 
10/8) Gọi a(cm) và b(em) là độ dài hai cạnh góc vuông của tam giác vuông 
ĐK:0<a,b< 13 
Diện tích của tam giác vuông là : 


S= 25h = 30 (cm?) = ab = 60 (em?) (1) 
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Theo định lý bytago ta có: a” + bˆ = 13” = 169 

Ta có : (a + b)” = a” + bỶ + 2ab = 169 + 2.60 = 289 
=a+b=17(vìa,b>0) (2) 

(1) và (2) = a và b là nghiệm của phương trình: X? ~ 17X + 60 =0 
Giải phương trình này ta được: Xị = 5, X;¿ = 12 

Trả lời: Vậy hai cạnh góc vuông của tam giác vuông là: 5em và 
12cm 


“2xkm (171 - 2x)km 


Gọi x(km/⁄h) là vận tốc lúc đầu của xe môtô 

ĐK: 0 < x< 85,5 

Quãng đường môtô đi được trong 2 giờ đầu là 2x(km) 

Quãng đường còn lại : (171 - 2x)km 

Môtô đã đi với vận tốc (x + 7)km/⁄h nên thời gian môtô đi hết 


quãng đường này là : Đi bà (giờ) 
x+7 


mHB 


Từ B về A môtô đã đi với vận tốc (x + 8)km/h nên thời gian môtô đi 


hết quãng đường BA là: ca (giờ). Theo để bài ta có phương 
x 
trình: (¿3 NI +§ _ )=o+ _ 
2 x+7 2 x+8 2 
171 171 _ lỗ 
Ầ + 
'X+7 x+ g” 2 
Giải phương trình này ta được : xị = 30 (nhận), xạ = —7,5 (loại) 
Trả lời : Vậy vận tốc lúc đầu của môtô là 30km/h 
12A) Gọi x(ít) là số nước vòi chảy vào bể trong 1 giây 
ĐK:x>0 


© 19x” ~ 427x — 4290 = 0 


Thời gian vòi nước muốn chảy đây bể là : = (giây) 
Nếu mỗi giây, vòi chảy thêm 1 lít nước thì - gian vòi chảy đây bể 
là: ma (giây) 


Theo để bài ta có phương trình: —— Cà, Bộ La 0-03 hài 
x+I1 x X+I 

Ẳ© 6(x + 1) - 6x = X(x + 1) © x?+x— 6= 0 

Giải phương trình này ta được : xị = 2 (nhận), xạ =-8 (loại) 


Trả lời: Vậy trong mỗi giây, vòi chảy được 2 lít nước 
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PHẦN HÌNH HỌC 
CHƯƠNG III. GÓC VỚI ĐƯỜNG TRÒN 


Vấn để 1. GÓC Ử TÂM, SỐ Đ0 GÓC 
ñ.  KIẾN THỨC ŒẦN NHỚ 


H Góc ở tâm Ân 
Định nghĩa: Góc có đỉnh trùng với tâm VÀ 
đường tròn được gọi là góc ở tâm. Đ & 
«  AOB =ơ là góc ở tâm chắn cung AB 
e Cung AB kí hiệu là AB 
se Với O°< ơ< 180 thì cung AmB nằm trong góc AOB được gọi là 
“cung nhỏ” và cung AnB nằm ngoài AOB được gọi là “cung lớn” 
e Cung nằm trong góc gọi là cung bị chắn 
Với œ = 180° thì mỗi cung AB là một nửa đường tròn 
Bị Số đo cung 
Định nghĩa: 
— Số đo của cung nhỏ bằng số đo của góc ở tâm chắn cung đó. 
-_ Số đo của cung lớn bằng hiệu giữa 360° và số đo của cung nhỏ (có 
chung hai mút với cung lớn) T8 | 
- Số đo của nửa đường tròn bằng 1800, 
Số đo của cung AB, kí hiệu là sđ AB, ta có: . B 
ốỔ sđAmB =sđAOB =ơ 
« sđAnB =360° -sđAmB 
* Chú §: B 
— Cung nhỏ có số đo nhỏ hơn 180° 
Cung lớn có số đo lớn hơn 180° 
la] So sánh hai cung 
Trong một đường tròn hay hai đường tròn bằng nhau : 
— Hai cung được gọi là bằng nhau nếu chúng có số đo bằng nhau. 
— Trong hai cung, cung nào có số đo lớn hơn được gọi là cung lớn hơn. 
sđAB = sđCD AB = CD 
sđAB > sđCD © AB > CD 


^ D 
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LÍ4] Khi nào thì sđ AB = sđ AC +sđCB ? 
Định lí: 
Nếu € la một điểm nằm trên cung AB thì sđAB - sđAC + sđCB 
B. BÀI TẬP 
1. Trên đường tròn (O) lấy hai điểm A và B sao cho AOB = 80°. Vẽ dây 
AM vuông góc với bán kính OB tại H. Số đo cung nhỏ AM bằng: 
A.80 B. 100° C. 140” D. 160? 
9. Cho đường tròn (O; R) và dảy AB= R2. Số đo của cung nhỏ AB 
bằng: 
A.60 B.90'° C. 100” D. 120” 
3. Cho đường tròn (O; R) và dây AB = Rv3. Số đo của cung nhỏ AB 
bằng: 
A.90 B. 110 C. 120" D. 160” 
4. Trên đường tròn (O; R) lấy cung AB có số đo 100°. Vẽ bán kính OC 
song song và cùng chiều với dây AB. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. AC là đường phân giác của góc OAB 
B. Số đo của cung nhỏ AC bằng 140° 
C. Số đo của cung lớn AC bằng 220° 
D. A), B), C) đều đúng 
ð. Cho tam giác ABC có Â =60° nội tiếp đường tròn tâm O. Số đo của 
cung nhỏ BC bằng: 
A. 120° B. 136° C. 140° D. 148° 
6. Cho tam giác ABC có góc Â =80° ngoại tiếp đường tròn tâm I, đường 
tròn này cắt IB và IC theo thứ tự tại E và F. Số đo của cung nhỏ EF 
bằng: 
A. 100° B. 130? C. 138° D. 145° 
7. Cho đường tròn (O ; R) và điểm P sao cho OP = 2R. Đường tròn tâm I 
đường kính OP cắt đường tròn (O) tại A và B 
Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống : 
A.L] Điểm I thuộc đường tròn (O) 
B.|__]PA và PB là tiếp tuyến của đường tròn O 
C.[_ | Số đo góc ở tâm AOB bằng 140° 
D.L ] Số đo cung nhỏ AB bằng 140° 
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8. 


Cho đường tròn (O; 6cm) đường kính AB. Trên bán kính OC vuông góc 
với AB lấy điểm D sao cho OD = 23cm. Tia AD cắt (O) tại M. Số đo 
của cung nhỏ BM bằng: 

A.30° B.45° ` C. 50° D. 60° 

Trên đường tròn (O ; 5cm) lấy ba cung liên tiếp AB, BC, CD sao cho 
SđAB = 60°, SđBC = 140°, SđD = 70°. Tính độ dài dây AD 


A. 32cm B. 43cm 
C. 5/2cem D. A), B), C) đều sai 


10. Trên đường tròn (O) lấy cung AB số đo bằng 130° và cung AD nhận B 


làm điểm chính giữa. Cung CB nhận A làm điểm chính giữa. Số đo của 
cung nhỏ CD bằng : 


A.30° B. 4° C.60° D. 90° 

ĐÁP ÁN 
In 8g [J7]®]8]|%] 
Cau |D|B|C|D|A|B|x|D|C |A] 


Vấn đề 2. LIÊN HỆ GIỮA CUNG VÀ DÂY 
ñ. KIẾN THỨC GẲN NHỚỨ 


a) Hai cung bằng nhau căng hai dây bằng nhau. 
b) Hai dây bằng nhau căng hai cung bằng nhau. 


) Cung lớn hơn căng dây lớn hơn. 
b) Dây lớn hơn căng cung lớn hơn. 


Định lí 1: 
Với hai cung nhỏ trong một đường tròn hay 
hai đường tròn bằng nhau : 


AB = CD © AB = CD 

Định lý 2: 

Với hai cung nhỏ trong một đường tròn hay 
hai đường tròn bằng nhau : 


AB > CD © AB > CD 
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PB. BÑI TẬP 
- Cho đường tròn (O; R) đường kính AB. Vẽ hai dây song song AC và 
BD. Gọi H và K theo thứ tự là hình chiếu của O trên AC và BD. 
Kháng định nào sau đây đúng? 
A. Ba điểm C, O, D thẳnghàng  B. AC=BD 
C.OH = OK D. A), B), C) đều đúng 
Trên đường tròn (O) lấy bốn điểm A, B, C, D theo thứ tự đó sao 
cho SđAB = 60°, SđBC = 90°, SđCD = 120°. Dùng giả thiết này 
để chọn câu trả lời đúng trong các bài 2, 3, 4, 5, 6. 
. Số đo cung nhỏ AD bằng: ‹ 


A. 60° B. 90° C. 100° D. 110° 
. Gọi H là hình chiếu của O trên dây AB. Độ dài OH bằng: 

A. = B. cap C. 3RV2 D. 2R/8 
„ Gọi K là hình chiếu của O trên CD. Độ dài OK bằng: 

A. R/2 B. R/8 c. B p. Ễ 
. Khẳng định nào sau đây sai? 

A.AB=R B. BC = RV2 

C. CD = R/3 D. A), B) đúng; C) sai 
. Khẳng định nào sau đây sai? 

A. AB /CD B. HK = Š (V8 +D 

C. Sapcp = (2+ v3) D. A), B) đúng; C) sai 


,„ Cho tam giác ABC có > Ô. Trên cạnh AC lấy AD = AB. Gọi O là 
tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác BCD. M và N theo thứ tự là hình 
chiếu của O trên BC và CD. Hãy so sánh OM và ON. 

A.OM =ON B.OM<ON C.OM>ON 

, Cho đường tròn (O) và dây AB. Trên dây AB lấy hai điểm M và N sao 
cho AM = MN = NB. Các bán kính đi qua M và N cắt cung nhỏ AB 
theo thứ tự tại C và D, AMN là tam giác gì? 

A. Tam giác cân B. Tam giác vuông 
C. Tam giác vuông cân . D. Tam giác đều 
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9. Với giả thiết ở bài 8. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.AB/CD B. ACDB là hình thang cân 
C. AÖ=€B D. A), B) đúng ; C) sai 
10. Với giả thiết ở bài 8. 
Khẳng định nào sau đây đúng ? 


.A. BDB >ÊẾP B. BD - CD C. BD <ŒD 
ĐÁP ÁN 
Bài | 1 2 | 3 4 |5 |6 |7 |8 |9 ]19 
Câu | D Trai: B.|,A | Dị 
Vấn đề 3. GÓC NỘI TIẾP 
GÓC TẠO BỞI TIẾP TUYẾN VÀ DÂY CUNG 
1. KIẾN THỨC ŒÑN NHỚ 


In Định nghĩa 
Góc nội tiếp là góc có đỉnh nằm trên đường tròn và hai cạnh chứa 
hai dây cung của đường tròn đó. 

*: Cung nằm bên trong góc nội tiếp được gọi là cung bị chắn. 


Ạ THẾ 
BÌ B 


m 


BAC là góc nội tiếp BmC là cung bị chắn 


[2] Đinh tý: 


Trong một đường tròn, số đo góc nội tiếp bằng nửa số đo của cung 
bị chắn sđ A = ssd BỒ 


la] Hệ quả: 
Trong một đường tròn: 
a) Các góc nội tiếp bằng nhau chắn các cung bằng nhau 
b) Các góc nội tiếp cùng chắn một cung hoặc chắn các cung bằng nhau 
thì bằng nhau ] 
74 


— : — 5 D =Ị 
©) Góc nội tiếp (nhỏ hơn hoặc bằng 900) có số đo bằng nửa số đo của 
góc ở tâm cùng chắn một cung 
d) Góc nội tiếp chẩn nửa đường tròn là góc Uuuông. 


BA = D BOE BC là đường kính c> BAC = 909 


Búc tạo bởi tiếp tuyến và tây cung 

$ Định nghĩa: 
Đường thẳng xy tiếp vúc với đường tròn (O) tại tiếp điểm A. Góc tạo 
bởi tia Ax (hoặc Ay) uới dây cung AB được gọi là góc tạo bởi tỉa tiếp 
tuyến uà dây cung.(Cung tròn nằm trong g 'e là cung bị chắn) 

#4 Định lý: 
Số đo của góc tạo bởi tỉa tiếp tuyến uà dây cung bằng nửa số đo của 
cung bị chắn. 


Ầ 
sdổÑt = 2 sđ ÃB = 900 


sdỐẩx = „ sử ÃỒ 


% Hệ quả: 
Trong một đường tròn góc tạo bởi tia tiếp tuyến uà dây cung Uuàè góc 
nội tiếp cùng chắn một cung thì bằng nhau BAx = ACB 


Tð 


4. 


6. 
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PB. BÑI TẬP 


. Trên nửa đường tròn tâm O đường kính AB, lấy điểm M sao cho 


AN-= sAỀ. Tính các góc của tam giác AMB. 


A. =90°, Â = 609, 8 = 30° B. Ñ =90°, Â = 70°, B = 209 
C. Ñ =909, Â = 729,  = 18° D. Một kết quả khác 


Cho tam giác ABC vuông tại A có Ồ = 30° nội tiếp đường tròn (O), tiếp 
tuyến của (O) tại C cắt tiếp tuyến tại A ở D. Số đo góc ADC bằng: 
A. 100° B. 120° C. 125° D. 140° 


. Cho tam giác nhọn ABC nội tiếp đường tròn (O), vẽ dây AE vuông góc 


với BC tại H, gọi D là điểm đối tâm của A và M là điểm chính giữa 
của cung nhỏ DE. ẵ : 

Khẳng định nào sau đây đúng? 

A.ED /BC 

B. ABC = ADC 

G. AM là tia phân giác của góc BAC 

D. A), B), C) đều đúng 

Cho đường tròn (O; 10cm) đường kính AB. Vẽ dây AM căng cung 80”. 
Tiếp tuyến của (O) tại A cắt tia BM ở C. Tính chu vi của tam giác ABC 
(làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ hai) 

A. 62,89cm B. 65,18em C. 70,95cm D. 72,89cm 


. Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn (O). Gọi M là điểm chính giữa 


của cung nhỏ AC. Vẽ dây AD vuông góc với AM tại H và cắt dây BC 
tại K. Tam giác ABK là tam giác gì? 


A. Tam giác vuông B. Tam giác đều 
C. Tam giác cân D. Tam giác vuông cân 
Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn (O ; R) sao cho dây AB căng 


cung có số đo 120°. Gọi D là điểm chính giữa của cung nhỏ AB, vẽ 
đường tròn (D ; R') với R' < R cắt hai dây, DA và DB lần lượt tại P và 
Q. I là điểm tùy ý trên cung lớn PQ. Hãy so sánh hai góc ACB và PIQ 
A.ACB<PlQ B.ÁCB-flQ C. ACB>IQ 


7. Cho hai đường tròn (O) và (O') tiếp xúc ngoài tại A. Vẽ hai bán kính 
OM :à ƠN song song cùng chiều. Tam giác MAN là tam giác gì? 
A. Tam giác cân B. Tam giác đều 
€. Tìm giác vuông D. Tam giác vuông cân 

8. Cho tam giác ABC có Â > 90°,Ê = 20° đường cao BH và đường trung 
tuyến AM. Vẽ đường tròn (O) ngoại tiếp tam giác MCH. Tính số đo của 


cung nhỏ MC. 
A.40 B. 60° 
C. £@? D. Một kết quả khác 


9. Cho tửa đường tròn (O ; R) đường kính AB, vẽ dây AM = R. Tiếp tuyến 
của O) tại B và M cắt nhau ở P. Gọi I là giao điểm của OP và nửa 
đường tròn. 

Khẳng định nào sau đây sai? 

A. A?MB là tam giác đều - 

B. I à tâm đường tròn qua bốn điểm B, P,M, O 
C. MI / AB 

D. A), B) đúng; C) sai 

10. Với giả thiết ở bài 9. Hay tính theo R diện tích tứ giác OMPB. 
A. R3 B. R2V5 C. HH p, šR v3 


ĐÁP ÁN 


BI | 1 |2 | # |4 J5 |E§6]7 59517 
Cu | C |B |D|A|Cc|B|Cc |A|LD |al] 


TT 


Vấn đề 4. 
GÓC CÓ ĐỈNH Ở BÊN TRONG ĐƯỜNG TRÒN. 
GÓC CÓ ĐỈNH Ở BÊN NGOÀI ĐƯỜNG TRÒN. 
CUNG CH'fA GÓC 
Ñ. XIEN THỨC GẮN NHỚ 


In Góc có đỉnh ở bên trong đường tròn 
Định lý: 
Số đo của góc có đỉnh ở bên trong đường tròn bằng  Ö * 


nửa tổng số đo của hai cung bị chắn. 7 

ANE = 2 (sả Am + sđ BnD) : /® 
[2] Góc có đỉnh ở bên ngoài đường tròn 

Định lý 


Số đo của góc có đỉnh ở bên ngoài đường tròn bằng nửa hiệu số đo 
của hai cung bị chắn. 


Ê= 2 (sửốnồ - sứẤmÈ) Ê = 2 (sdốnb - sđmÈ) Ê = 2 (sdốmÈ - sdốnÈ) 


” 


» Cung chứa góc 

% Định lý: 

Tập hợp những điểm M sao cho ÁMB = ơ không đổi với A và B 
cố định là cung chứa góc œ dựng trên đoạn AB. 

A, B cố định 
n (không đổi) 
= Tập hợp những điểm M là hai cung chứa góc œ dựng trên đoạn 
AB 


` 
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* Chú ý 
— Hai cung chứa góc œ nói trên là hai cung tròn đối xứng uới nhau 
qua AB. 
— Hai điểm A uà B được coi là thuộc quỹ tích. 
— Quỹ tích (tập hợp) các điểm nhìn đoạn AB cho trước dưới một góc 
Uuuông là đường tròn đường kính AB. 
» Cách vẽ cung chứa góc 
Để vẽ cung chứa góc AMB =ơ dựng trên đoạn 
thẳng AB ta thực hiện các bước sau : 
—_ Vẽ tia Ax hợp uới đoạn AB một góc BAX =d ; 
—_ Vẽ tỉa Ay uuông góc uới Ax ; 
—_ Vẽ (đ) là đường trung trực của AB. 
Gọi O là giao điểm của Ay và (d) thì O là 
tâm đường tròn chứa cung AMB (AMB =ø'). 
Ta có thể vẽ hai cung đối xứng nhau qua AB. 


0. BI TẬP 


. Trên đường tròn (O) lấy ba cung liên tiếp AB = B = CD sao cho số đo 
của chúng đều bằng 50”. Gọi I là giao điểm của hai tia AB và DC, H là 
giao điểm của hai dây AC và BD. 

Khẳng định nào sau đây sai? 


A. AHD = 1409 B. ÃIC = 80° 
C. AIAB là tam giác cân D. Chỉ có A) sai 
, Với giả thiết ở bài 1. 
A. AHBC là tam giác cân B. AIBC là tam giác cân 


C. IH là đường trung trực của dây BC D. A), B), C) đều đúng 


, Với giả thiết ở bài 1. Tứ giác ABCD là hình gì? 
A. Hình thang B. Hình thang cân 
C. Hình thang vuông D. A), B), C) đều sai 


. Cho nửa đường tròn tâm O đường kính AB, C là điểm tùy ý trên nửa 
đường tròn. Tiếp tuyến của (O) tại A cắt tia BC tại D. Tia phân giác 
của góc BAC cắt dây BC tại M và cung BC tại N. ADAM là tam giác 
gì? 

A. Tam giác vuông B. Tam giác vuông cân 
C. Tam giác cân D. Tam giác đều 
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ð. Với đề bài 4, gọi H là giao điểm của tia phân giác của góc ADM và dây 
AC. Xác định vị trí của H trong ADAM. 
A.H là trọng tâm B. H là trực tâm 
C. H là tâm đường tròn nội tiếp D.H là tâm đường tròn ngoại tiếp 
6. Xét bài toán : “Dựng cung chứa góc 40° trên đoạn thẳng AB = 5cm” 
Hãy sắp xếp một cách hợp lí các câu sau để được lời giải của bài toán 
trên 
a) Dựng đường trung trực d của AB, cắt Ay tại O 
b) Dựng cung tròn AmB tâm O bán kính OA. Đó là cung chứa 
góc 40° cần dựng 
c) Dựng BAx = 40° 
d) Dựng tia Ay L Ax_ 
e) Dựng AB = 5cm 
Sắp xếp nào sau đây hợp lí : 
A.a), b), c), d), e) 
B. e), b), c), d), b) 
€. c), e), đ), a), b) 
D. e), e), d), a), b) 
7. Cho đường tròn tâm O và dây AB. Gọi M là trung điểm của dây AB. 
Cho A cố định. B di động trên (O). Hỏi M di động trên đường nào? 
A. Đường thẳng AM 
B. Đường tròn tâm O bán kính OM 
C. Đường tròn đường kính OA 
D. A), B), C) đều sai 
8. Cho tam giác ABC có Â = 80° nội tiếp đường tròn (O), kéo dài BA một 
đoạn AD = AC. Cho BC cố định, A di động trên cung chứa góc 80” 
thuộc (O) thì D di động trên đường nào? 
A. Đường tròn tâm C, bán kính CD 
B. Cung chứa góc 40° vẽ trên BC cùng phía với cung BAC 
C. Hai cung chứa góc 40° vẽ trên BC và đối xứng nhau qua BC 
D. Đường tròn đường kính BC 
9. Cho AABC có Â = 60° nội tiếp đường trờn tâm O. Gọi H và I theo thứ 
tự là trực tâm và tâm đường tròn nội tiếp của AABC. Hỏi ba điểm O, I, 
H thuộc đường nào sau đây? 
A. Đường thẳng song song với cạnh BC 
B. Đường tròn tâm A bán kính AO 
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C. Đường tròn đường kính BC 
D. Cung chứa góc 120° vẽ trên cạnh BC 
10. Cho tam giác ABC vuông tại A nội tiếp đường tròn tâm O. Gọi I là 
` tâm đường tròn nội tiếp AABC. Nếu cho BC cố định, A di động trên 
(O) thì khẳng định nào sau đây đúng? 
A.,Khi A di động trên (O) thì I di động trên hai cung chứa góc 
135" vẽ trên BC 
B. Khi A di động trên (O) thì AI bao giờ cũng đi qua một điểm 
cố định trên (O) 
C. A), B) đều đúng 


D. A) đúng ; B) sai 
Bài | 1 | 2 | 3 |4 |5 |6 |7 |8 |9 |00| 
0u[A|D[B[c|Đ|[Đb[€|5sIb[e] 


Vấn để 5. TỨ GIÁC NỘI TIẾP - ĐƯỜNG TRÒN NGOẠI TIẾP 
ĐƯỜNG TRÒN NỘI TIẾP 
R. KIẾN THỨC CÂN NHỚ 


ĐÁP ÁN 


Định nghĩa 
Một tứ giác có bốn đỉnh nằm trên đường tròn được gọi là tứ giác nội 
tiếp đường tròn (gọi tắt là tứ giác nội tiếp). 


{2]Đinh tí 


a) Định lí thuận 
Trong một tứ giác nội tiếp, tổng số đo hai góc đối diện bằng 1801. 
b) Định lý đảo 
Nếu một tứ giác có tổng số đo hai góc đối diện 
bằng 1802 thì tứ giác đó nội tiếp được đường tròn. B 
Tứ giác ABCD Â+Ê=1809 A 
le tiếp được kỉ h +B =1809 


D C 
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3 Dấu hiệu nhận biết tứ giác nội tiếp 


a) 


b) 


©) 


đ) 


1) 


2) 


Tứ giác có tổng hai góc đối diện bằng 180° D. 


Â+Ê=180°Œ 


Tứ giác có góc ngoài tại một đỉnh 
bằng góc trong của đỉnh đối diện. 


Tứ giác có bốn đỉnh cách đều một điểm 
(mà ta có thể xác định được), điểm đó 
là tâm đường tròn ngoại tiếp tứ giác. 


Tứ giác có hai đỉnh kể nhau cùng nhìn 
cạnh chứa hai đỉnh còn lại dưới một góc œ. 


. N. 
ĐƯỜNG TRÒN NGOẠI TIẾP - ĐƯỜNG TRÒN NỘI TIẾP 
Định nghĩa: 
Nếu có một đường tròn đi qua tất cả các đỉnh C 
của một đa giác được gọi là đường tròn ngoại 
tiếp đa giác và đa giác đó được gọi là đa giác 
nội tiếp đường tròn. D 
Đường tròn tiếp xúc với tất cả các cạnh của B 
một đa giác được gọi là đường tròn nội tiếp đa 
giác và đa giác đó được gọi là đa giác ngoại 
tiếp đường tròn. 
Định lý: C 
Bất kỳ đa giác đểu nào cũng có một và chỉ một đường tròn ngoại 
tiếp, có một và chỉ một đường tròn nội tiếp. 


Hệ quả: 


C C 

Hình I Hình 2 Hình 3 
Hình 1 Tam giác đều nội tiếp đường tròn (O; R) = Cạnh của tam 
giác đều bằng R3. 
Hình 2 Hình vuông nội tiếp đường tròn (O ; R) 
= Cạnh của hình vuông bằng R2. 
Hình 3 Lục giác đều nội tiếp đường tròn (O; R) = Cạnh của lục 
giác đều bằng R. 


E 


0. BHI TẬP 


. Các hình nào sau đây nội tiếp đường tròn? 
A. Hình thang, hình chữ nhật 
B. Hình thang cân, hình bình hành 
C. Hình thoi, hình vuông 
D. Hình thang cân, hình chữ nhật, hình vuông 
. Tứ giác MNPQ có Ñ=75° nội tiếp đường tròn (O). Số đo của góc P 
bằng: 
A. 105° B. 1102 C. 115° D. 125° 
. Cho tam giác nhọn ABC. Đường tròn đường kính BC cắt AB và AC 
theo thứ tự tại D và E. Gọi H là giao điểm của BE và CD, tia AH cắt 
BC tại F. Số tứ giác nội tiếp được đường tròn có trong hình vẽ là: 
A.4 tứ giác B. 6 tứ giác C. 7 tứ giác D. 8 tứ giác 
„ Với giả thiết ở bài 3. Hãy xác định vị trí của điểm H trong ADEE. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.H là trọng tâm B. H là trực tâm 
C. H là tâm đường tròn nội tiếp D.H là tâm đường tròn ngoại tiếp 
. Với giả thiết ở bài 3. Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.AAED ~ AABC B. AD.AB = AE.AC 
C. A) và B) đều đúng D. Chỉ có A) đúng 


83 


6. Cho tam giác ABC vuông tại A, đường cao AH nội tiếp đường tròn 
(O; R). Gọi I và K là theo thứ tự là điểm đối xứng của H qua hai cạnh 
AB và AC. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. Tứ giác AHBI nội tiếp đường tròn đường kính AB 
B. Tứ giác AHCK nội tiếp đường tròn đường kính AC 
C. Ba điểm I, A, K thẳng hàng 
D. A), B), C) đều đúng 
Với giả thiết ở bài 6. 
Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống: 
A.L__] Đường tròn đường kính IK đi qua H 
B.| ]BC là tiếp tuyến của đường tròn đường kính IK 
C.[ ]BI+CK=R 
D.L ]BLCK = R? 
8. Cho lục giác đều ABCDEF nội tiếp đường tròn (O; 12cm) 
Đúng ghỉ Ð, sai ghi S vào ô trống: 
A.L__] s4AB = SđB = SđGD = SđÐBE = SđEF = SđFA = 30° 
-B.| ]A,O, D thắng hàng 
C.[_ ]AACE là tam giác đều 
D.[ ]Sascpsr = 3R2V3 
9. Cho hình vuông ABCD nội tiếp đường tròn (O; R). Độ dài cạnh hình 
vuông bằng: 


AS B. R2 Sn= „ Số 


10. Điển vào chỗ trống (..) để được khẳng định đúng: 

Đa giác đều nội 
tiếp đường tròn | Độ dài cạnh Khoảng cách từ O đến cạnh 
(O;R) 

A. Lục giác đều 


B. Hình vuông 


1. 


Vấn đề 6. ĐỘ DÀI ĐƯỜNG TRÒN, CUNG TRÒN 


DIỆN TÍCH HÌNH TRÒN, HÌNH QUẠT TRÒN 
H. KIẾN THỨC ŒÑN NHỚ : 


Xét hình tròn tâm O . Công thức tính 


e Chu vi đường tròn 


C = 2mR = nd 
: bán kính e Độ dài cung tròn n° 
: đường kính (d = 2R) -R.n 
180 


: độ đài (chu vi) đường tròn 

: diện tích hình tròn 
Hình quạt tròn là một phần của 
hình tròn giới hạn bởi một cung 
tròn và hai bán kính đi qua hai mút |* Diện tích hình quạt tròn : 
của cung đó (hình có gạch sọc xR?n hay s= °“Ÿ 


R 
d 
! : độ dài cung n? 
C 
S 


se Diện tích hình tròn S = xR? 


_ 


0. ĐI TẬP 


. Hãy điển số thích hợp vào ô trống trong bảng (làm tròn kết quả độ dài 


đến chữ số thập phân thứ nhất và góc = độ, số m = 3,14) 


| Bán kính R L 18em 15, 155em | 
| Số đo của cung tròn (n°) 90° † 100° 


| Độ dài cung (1) 36,5cm 21,4cm 


: Cai ss0 CC TT se 120” (r = 3,14) 


Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. Chu vi của đường tròn (O) là 56,24cem 
B. Diện tích hình tròn (O) là 210,96cm? 
C. Độ dài cung nhỏ AB là 18,75cm 
D. A), B), C) đều sai 
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. Với giả thiết ở bài 2. Diện tích hình quạt tròn AOB bằng: (Làm tròn 


kết quả đến chữ số hàng đơn vị, r = 3,14) 
A.67em? B. 79cm? C. 82cm? D. 84cm? 


Ö Với giả thiết ở bài 2. Diện tích hình viên phân giới hạn bởi hình quạt 


tròn AOB và dây AB bằng : (Làm tròn kết quả đến chữ số hàng đơn vị, 
3 = 1,73) 
A.31em? B. 36cm? C. 39cm? D. 45cm? 


. Cho hai đường tròn đồng tâm (O; 8em) và (O; 5cm). Hai bán kính OM, 


ON của đường tròn lớn cắt đường tròn nhỏ tại E và F. Cho biết góc 
MON = 100°. Diện tích hình vành khăn (hình giới hạn bởi hai đường 
tròn) bằng : (Làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ nhất) 

A. 119,5em? B.1225cm? C.1284cem” D.132,6cm? 


. Với giả thiết ở bài 5. Tính diện tích hình giới hạn bởi hai cung nhỏ EF 


và MN ? (Làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ hai). 
A.38,54cm? B. 40,62cm? 
C. 41,56cm? - D. Một kết quả khác 


„ Cho đường tròn (O; R) vẽ hai bán kính OA và OB vuông góc với nhau, 


tiếp tuyến của (O) tại A và B cắt nhau tại T. Tính theo R diện tích 
hình giới hạn bởi hai tiếp tuyến TA, TB và cung nhỏ AB. 


2 s 2 
A. TCd4~n) B. Ẩ—œ-~8) 


R2 
C. ¬a (+ 1) D. A), B), C) đều sai 


. Cho hai đường tròn (O; 6em) và (Ở; 2cm) tiếp xúc ngoài tại A, BC là 


tiếp tuyến chung ngoài, B e (O), C e (Ơ'). Tính số đo của các góc AOB 
và AƠC 
Khẳng định nào sau đây đúng? 


A. AOB = 45°, AO'Ö = 135° B. ÃOB = 50°, AO'C = 1309 
C. AOB = 60°, AO'C = 1209 D. Một kết quả khác 


. Với giả thiết ở bài 8. Tính tỉ số diện tích của hai hình quạt tròn AƠO'C 


và AOB. Khẳng định nào sau đây đúng? 


2 


1 
A.- = Š D. 
Bộ C 


el|> 


6 


œ|tQ› 


10. Với giả thiết ở bài 8. Tính diện tích 
hình có gạch sọc. (Xem hình vẽ) 
Khẳng định nào sau đây đúng? 


A.3,55cem? 
B. 3,89cm” 
C. 4,15cm? 
D. 4,65cm? 
ĐÁP ÁN 
[Em | 1 | 3 |3 |4 |5 ]5|7]8]9]3 
| Cau | x |ĐỊ A |Ø|5]D|A|G|B|IDP 
ÔN TẬP CHƯƠNG III 


ñ._ TÓM TẮT KIẾN THỨC GẦN NHỚ 


I) 


2) 


3) 


4) 


b)) 


6) 


7) 


° 


% 
“ 


Các định nghĩa 

Góc ở tâm là góc có đỉnh trùng với tâm đường tròn. 

a) Số đo của cung nhỏ bằng số đo của góc ở tâm chắn cung đó. 

b) Số đo của cung lớn bằng hiệu giữa 360” và số đo của cung nhỏ. 

c› Số đo của nửa đường tròn bằng 1800. 

Góc nội tiếp là góc có đỉnh nằm trên đường tròn và hai cạnh chứa 
hai dây của đường tròn đó. 

Góc tạo bởi tia tiếp tuyến và dây cung là góc có đỉnh tại tiếp điểm, 
một cạnh là tia tiếp tuyến và cạnh kia chứa dây cung. : 
Tứ giác nội tiếp đường tròn là tứ giác có bốn đỉnh nằm trên một đường 
tròn. 

Đường tròn đi qua tất cả các đỉnh của một đa giác gọi là đường tròn 
ngoại tiếp đa giác và đa giác được gọi là đa giác nội tiếp đường 
tròn. 

Đường tròn tiếp.xúc với tất cả các cạnh của một đa giác được gọi là 
đường tròn nội tiếp đa giác và đa giác được gọi là đa giác ngoại tiếp 
đường tròn. ~ 

Các định lý 

Nếu C là điểm nằm trên cung AB thì sđ AB = sđ AC + sđ CB. 
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2) 


3) 


4) 


5) 


6) 


7) 


8) 
9) 


Với hai cung nhỏ trong một đường tròn, hai cung bằng nhau căng 
hai dây bằng nhau và ngược lại. 

Với hai cung nhỏ trong một đường tròn, cung lớn hơn căng dây lớn 
hơn và ngược lại. 

Trong một đường tròn, hai cung bị chắn giữa hai dây song song thì bằng 
nhau. ` 

Trong một đường tròn, đường kính đi qua điểm chính giữa của một 
cung thì đi qua trung điểm cúa dây căng cung ấy. 

Trong một đường tròn, đường kính đi qua trung điểm của một dây 
cung (không phải là đường kính) thì chia cung căng dây ấy thành 
hai cung bằng nhau. 

Trong một đường tròn, đường kính đi qua điểm chính giữa của một 
cung thì vuông góc với dây căng cung ấy và ngược lại. 

Số đo của góc nội tiếp bằng nửa số đo của cung bị chắn. 

Số đo của góc tạo bởi tia tiếp tuyến và dây cung bằng nửa số đo của 
cung bị chắn. 


10) Trong một đường tròn : 


a) Các góc nội tiếp bằng nhau chắn các cung bằng nhau. 

b) Các góc nội tiếp cùng chắn một cung thì bằng nhau. 

c) Các góc nội tiếp chắn các cung bằng nhau thì bằng nhau. 

d) Góc nội tiếp nhỏ hơn hoặc bằng 90° có số đo bằng nửa số đo của 
góc ở tâm cùng chắn một cung. 

e) Góc nội tiếp chắn nửa đường tròn là góc vuông và ngược lại, góc 
vuông nội tiếp thì chắn nửa đường tròn. 

g) Góc tạo bởi tia tiếp tuyến và dây cung và góc nội tiếp cùng chắn 
một cung thì bằng nhau. 


11) Số đo của góc có đỉnh ở bên trong đường tròn bằng nửa tổng số đo 
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hai cung bị chắn. 


12) Số đo của góc có đỉnh ở bên ngoài đường tròn bằng nửa hiệu số đo 


hai cung bị chắn. 


13) Quỹ tích các điểm nhìn một đoạn thẳng cho trước dưới góc œ không 


. đổi là hai cung chứa góc œ dựng trên đoạn thẳng đó (0° < œ < 1801). 


14) Một tứ giác có tổng số đo hai góc đối điện bằng 180° thì nội tiếp 


được đường tròn và ngược lại. 


Í 1s) Dấu hiệu nhận biết tứ giác nội tiếp : 
a) Tứ giác có tổng hai góc đối bằng 180”. 
b) Tứ giác có góc ngoài tại một đỉnh bằng góc trong của đỉnh đối 
điện. 
e) Tứ giác có bốn đỉnh cách đều một điểm (mà ta có thể xác định 
được). Điểm đó là tâm của đường tròn ngoại tiếp tứ giác. 
d) Tứ giác có hai đỉnh kể nhau cùng nhìn cạnh chứa hai đỉnh còn lại 
đưới một góc ơ. 
16) Hình thang nệi tiếp được đường tròn là hình thang cân và ngược 
lại. 
17) Bất kỳ đa giác đều nào cũng có một và chỉ một đường tròn ngoại 
tiếp, có một và chỉ một đường tròn nội tiếp. 
18) Trên đường tròn bán kính R, độ dài £ của một cung nŸ được tính 
x.R.n 
180 
19) Diện tích hình quạt tròn bán kính R, cung n° được tính theo công 
xR?n 
360 
(£ là độ dài cung n° của hình quạt tròn) 


8. BI TẬP 


1. Cho hai đường tròn (O; R) và (; R`) với R > R' tiếp xúc ngoài nhau tại 
A. Một đường thẳng qua A cắt (O) tại B và cắt (Ơ) tại C. Hãy so sánh 
hai cung nhỏ AB và AC C 


s Bạn Tâm đã làm như sau : ⁄? 
Bước 1: AOAB cân tại O S 


Ẫ c& 
= AOB =180° -ØA; (1) 1 
AƠAC cân tại O' 
= ÃO'C =180°-ØA; (2) 

Bước 2: Mà Â; = Áa (hai góc đối đỉnh) 
(1) và (2) = AOB = AO'Ẻ 


Bước 3: Ta có: AOB = SđAB, AO'C = SảAC 
= S4AB = SđAC (vì AOB = AO'©) = AB = AC 


theo công thức £ = 


thức: S = 


£R 
hay S=——” 
ay 2 
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e« Bạn Hồng đã làm như sau : 

Bước 1: AOAB cân tại O = AOB = 180° - 2A; 
AƠAC cân tại O = ÄO'C = 1809 -ØA; 

Mà Â¡ = Ã¿ (hai góc đối đỉnh)  AOB = AO'C 


Bước 2: Đặt AOB = AO'C = n°, ta có : 
rRn 


Độ đài AB bằng —— (1 
ộ dài cung l4 180 (q1) 
Rn 
Độ dài AC bằng —” (2 
lộ dài cung ng 180 ) 
mRần xRn a3. ^a 
Bước 3: Ta có R > R'` ; (1) và (2 —— . Vậy AB > AC 
C ac > (gt); (1) và (2) > 180 7 186 ây > 
Theo em hai bạn Tâm và Hồng ai đúng? ai sai? 
A. Tâm và Hồng đều đúng B. Tâm và Hồng đều sai 
C. Tâm sai, Hồng đúng D. Tâm đúng, Hồng sai 


. Từ điểm P ở bên ngoài đường tròn (O) vẽ tiếp tuyến PM với (O), M là 


tiếp điểm. Đường thẳng PO cắt (O) tại A và B (A ở giữa P và O) 
Khẳng định nào sau đây đúng? 

A.APAM ~ APMB B. PM” = PA.PB 

C. Chỉ có A), đúng D. A) và B) đều đúng 


. Cho hai đường tròn bằng nhau (O) và (O'`) cắt nhau tại A và B. Vẽ hai 


đường kính AOC và AƠ'D. Gọi E là giao điểm đường thẳng AC và (O'). 
Hãy so sánh hai cung nhỏ BC và BD 

Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. B© = 8D B.BÊ<BÐ C.BE>BD 


„ Với giả thiết ở bài 3. Hãy so sánh hai cung nhỏ BE và BD 


Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. BB < BD B.BÊ-=BDB C.BE>BD 


‹ Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn (O). Gọi M và N theo thứ tự là 


điểm chính giữa của hai cung nhỏ AB và AC. Dây MN cắt AB tại H, 
AC tại K. AAHK là tam giác gì? 

Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. Tam giác cân B. Tam giác đều 

C. Tam giác vuông D. Tam giác vuông cân 


6. Cho nĩa đường tròn (O) có bán kính OC vuông góc với đường kính AB. 
Vẽ đây AD cắt OC tại M sao cho MD = MO. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. Tứ giác OMDB nội tiếp đường tròn 
B. BM là tia phân giác của góc OBD 
C. BAD = 30° 
D. A),B), C) đều đúng 

7. Cho đường tròn (O; R), hai dây song song AB và CD nằm cùng phía 
đối với tâm O. Dây AB bằng cạnh lục giác đều nội tiếp, dây CD bằng 
cạnh tam giác đều nội tiếp. (Xem hình vẽ) 
Diện tích của hình có gạch sọc bằng : 


xR? xR? 

. B. —— 
` 2 6 

2 2 

C 3nR n. 2nR 


4 3 

8. Hình bên cho biết : 

~_ Đường tròn (O; 10cm), BC = 5em, Sđ AD = 120° 

~ (d)L AC tại C 

Khẳng định nào sau đây sai ? 

A. Tứ giác BDEC nội tiếp được đường tròn 

B. AADB ~ AACE ^ 5C 

C. AB.AC = AD. AE 

D. A), B) đúng; C) sai 
9. Với giả thiết ở bài 8. Tính diện tích hình viên phân giới hạn bởi cung 

nhỏ BD và dây BD. (Làm tròn kết quả đến hàng đơn vị với mØ = 3,14 ; 

v3 = 1,78) 

Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. 5em? B. 6cm? ` C. 9cm? D. 1lem? 
10. Với giả thiết ở bài 8. Tính diện tích hình có gạch sọc. (Làm tròn kết 

quả đến chữ số hàng đơn vị với x = 3,14; v3 = 1,73) 

Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. 84cm? B. 104cm? C. 110cm? D. 145cm? 

ĐÁP ÁN 


Bài | 1 | 2 |3 |4 |5 |6] 7 9 |10 
Câu | C |D|A|B|A|D|B Đ}:A 
Na 91 


HƯỚNG DẪN GIẢI 


1.®)AOAM cân tại O nên đường cao OH 


1. GÓC ỞTÂM, SỐ ĐOGÓC n 
cũng là phân giác của góc AOM 
= Ôi =Ô¿ =80° (vì AOH = 809) 


“à 
= Sđ^AB = sđBM = 809 


(Số đo của cung nhỏ bằng số đo của góc ở tâm chắn cung đó) 
= SđAM = 160° 


có 


2.) Vẽ OI L AB tại I = IA = IB = (vì AB = R2) 


Từ AOIA vuông tại I, ta có : 


RJ2 
AI_ g3 _v2 
sinÓ¡ =? =—Ê— SK: 


= Ôi =45° = Ôs = 45°(vì Ôi =Ô;) 
Do đó AOB = Õ; + Õ; = 90% = Sđ AB = 90° 
- 


8.(C) Vẽ OH L AB tại H = HA = HB = ÊVỞ (vì AB = R8) 


Từ AOHA vuông tại H, ta có : 
Rv3 


: HÀ 3” 
0= =2. .L" 
Nà.) .: TS NÓ - 


= Ôi =60°= Ô¿ = 60° (vì Ôi = Ôa) 
Do đó: ÃOB = Ố; + Õ; = 120°= SđAB = 120° 
*- Ghi chú : Cho đường tròn (O ; R) uà dây AB, ta có : 
- SđAB =60° «AB =R 
Dây AB là cạnh của lục giác đêu nội tiếp (O) 
- SđAB = 90° œ AB = RV2 
Day AB là cạnh của hình uuông nội tiếp (O) 
- §đAB = 120° œ AB = R3 
Dây AB là cạnh của tam giác đều nội tiếp (O) 
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4®) 


A. 


B. 


C. 
ð. 


s(®) 


Ta có: AB //OC (gt) => Áy = (so le trong) (1) 
AOAC cân tại O= Ä;=Ô (2) 

(1) và (2) = Ấ) = Ã¿ 

Vậy AC là tia phân giác của góc OAB 

Ta có : SđAB = 100° = ÃOB = 1009 

AAOB cân tại O, ta có: 


.- ® __Ô 0 B_ ø dấu - tr, ¬ 
——=..ố Ất = 2=gẦ= 20 


AAOC cân tại O, ta có : * 
ÃO = 180° - 2Ã; = 180° - 40° = 140°= SđÁC = 140° 
Ta có: SđAnG = 360° - 140° = 2209 


6; là góc ngoài của tam giác cân OAB (cân tại O) nên : 

Ø=Äi+Bị=2Ấy (ỦÙ 

6; là góc ngoài của tam giác cân OAC (cân tại O) nên : 

Ốy=Ã;+¡ =2Ã; (2) 

(1) và (2) = Ổi +ÕØ; =2(Ấ; + Â2) 
CO  H - ke là e7 

BOC =2. BAC 

Hay BOC = 2.60° = 120% 

Vậy Sđ BC = 120° 

Tâm đường tròn nội tiếp AABC là giao điểm các đường phân 

giác của góc B và C, ta có : 

=. và Ổi =Ếa = 


Từ AABC suy ra : 
B+ê=180° -Â 
= 180° - 80° = 1009 


Từ ABIC suy ra : 
ĐI = 180° - (B + Ế;) = 180° - õ0° = 130° = SđÊE = 130° 
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7. A.[Đ] B.[bỊ c.[s] D.[S] 

*- Giải thích 

A. Vì I là tâm đường tròn đường kính OP = 2R nên : 
OI=IP= 20P = R. Vậy điểm I thuộc đường tròn (O; R) 

B. AOAP vuông ở A và AOBP vuông ở B (vì nội tiếp trong của đường 
tròn (I)). PA 1 OA và PB 1 OB 
= PA và PB là hai tiếp tuyến của đường tròn (O) 

C. Theo tính chất của hai tiếp tuyến cắt nhau, ta có : 


Ổ) = Ö; = 2 AOB œ®) ⁄ZẦ 
 Ô.. `... CƯ 
v, 


(*) = AOB = 2Ó; = 120°—= SđAB = 1209 


8.(Đ) Từ AAOD vuông tại O, ta có : p 8 
M 
tgA - ÔD _ 28 _ V3 _, Ậ _ gọn 
0A 6 3 
AOAM cân tai O = Â =Ñ Â B 


BOM là góc ngoài của AOAM 

= BOM = Â +Ñ = 2Â = 2.30° = 60° 

= SđBM = 60° (chắn bởi góc ở tâm BOM) 
9.(C) Ta có: Sđ AmD = 360° - Sđ(AB + B© + GD) 

= 860° - (60° + 140° + 70°) = 909 60 

= ÃOD = 90° AÈ 

=> AAOD vuông cân tại O = AD = 52cm 
10.(Â) Ta có : SđAB = SđBÔ = 130° (gt) 

= SđABD = 1309.2 = 260° D 

=› SđAmD = 360° - 260° = 100° 


Ta có: SảAB = SđAm© = 130° (gt) 

= SđÂm© > SđÂmD 13 
= D nằm giữa hai điểm A và C 

= SđÄmD + SảÐ = SđAmG 

= SđÕÖ = SđÃmC - SảÂmD = 130° -1009 = 309 DÀ, B 
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* Cách khác 
"ra có: SđAB = SđBÖ = SđÂÁC = 130% (gt) 
> AOB = BOD = ÁOC = 130° 
~> AOD = 360° - (AOB +.ñOD) = 360° - 2609 = 100° 
->» AOC > ÃOD (1309 > 10097 => OD nằm giữa OA và OC 
= AOC = AOD + OD = ẾOB = AOÈ - AOD = 130° - 100° = 30° 
Do đó SđCD = 30° 


2. LIÊN HỆ GIỮA CUNG VÀ DÂY 
1®) 


A. Hai tam giác cân OAC và OBD có : 
OA = OC = OB = OD = R 
Â =B (so le trong) 
= AOAC = AOBD = AO = BOD 
Mà BOD + ÃOD = 180° (hai góc kể bù) 
= ÃOC + AOD = 180°—= C, O, D thẳng hàng 
B. AOAC = AOBD (cmt) = AC = BD = AC = BD 
C. AC = BD = OH = OK 
2.) Ta có: S4AD = 360° - Sd(AB + B + ÊB) 
= 360° ~ (60° + 909 + 120°) 
= 909 
8.(A) Ta eó: SđAB = 60° = AOB = 60° 
= AOAB là tam giác đều => Â = 60° 
Từ AOHA vuông tại H, ta có : 
RV8 
2 


OH = OA.sinA = R.sin60° = 


R 
4. hứng minh tương tự trên, ta có: OK = — 
(@c g minh tương tự trên, ta c 5 


6.(Đ) Tương tự bài tập số 2 và 3 (vấn để 1) 
Đáp số: AB = R, BD = RV2, CD = R/3 
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s(© 


A. AOAB cân ở O có đường cao AH cũng là phân giác của góc AOB 
= Ối =Õ¿ =30° (vì AOB = 609) 
Tương tự ta có: Ô„ = Õ; = 60° (vì ÕØCD = 120°) 
Ta còn có: Õạ = BO = 909 
= Õ¿ +Õ2 +Õ¿ = 309 + 909 +60° = 1809— H, O, K thẳng hàng 
= AB /CD (vì cùng vuông góc với HK) 


B. Ta có: HK =OH + OK - 3 „ 8 - Š(/8 + p 
€. Ta có : AB /CD 
= ABCD là hình thang đường cao HK 


^ San - nk( 48269) 


= s(V§+ 0.508 +Ð 


2 2 
- +8 = TC @+ V8) 


_ 1802 ~ Â _ 
“5 


7.) AABD cân tại A—= ¡ =Õ¡ 909 -^— <90° 


nên ñ là góc nhọn 
Ta có: D; + ạ = 180° (hai góc kể bù) 
= Dạ =180° -; >90°nên Õ; là góc tù 
= Õ¿ là góc lớn nhất trong ABCD 
= BC > CD = BC gần tâm O hơn CD 
Do đó OM < ON 

8.(A)AOMA và AONB có: AM = BN 
Â =8; AO = BO 
= AOMA = AONB (c.g.c) 
= ÔMA =ÕNB = M =Ñ) 
(Vì ÔMA +) =ÕØNB+Ñ¡ = 1809) 
Do đó AOMN cân ở O 
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-‹® 


_ 180° - MON 


A.AOMN cân ở O = M =————— Œ) 
~ ° MO 

AOCD cân ở O = Ố; - 189 ST (3) 

(1) và (2) = Mì =Ế; =AB CD (3) 


B. Hai tam giác MAC và NBD có: MA = NB (gt) 
M; =Ñạ (vì Mì=Ñ¡ cmt) 
MC = ND (vì OC - OM = OD - ON) 
= AMAC = ANBD = MAC = ÑBD (4) 
(3) và (4) = ACDB là hình thang cân 
C. — AD = BC (hai đường chéo của hình thang cân) > AD = B 


0€) AOMN cân tại O = ÑÑ = 909 ~ T1 < 90° F AT : 
= g - Iò'9 -M¡ > 909 \ư 
Trong AMCN có Mạ là góc tù = CN > MN 
Mà MN = NB Nên CN > NB 
Hai tam giác OCN và OBN có: ON: Cạnh chung 
OC =OB 
CN > NB (cmt)> SN >Õạ= SđCD > SảBD = €D > 8D 

* Ghỉ chú 


Sử dụng định lí sau đây để chứng mình bài 10: “Nếu hai tam giác có 
hai cạnh tương ứng bằng nhau từng đôi một nhưng hai cạnh thứ ba 
không bằng nhau thì hai góc đối diện uới hai cạnh không bàng nhau 
đó cũng không bằng nhau uà góc nào đối diện uới cạnh lớn hơn là góc 


lớn hơn” 
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3.. GÓC NỘI TIẾP 
GÓC TẠO BỞI TIẾP TUYẾN VÀ DÂY CUNG 


1 1gọ9 =36° 
5 M 
=B= 2 SIAN = 18° (góc nội tiếp chắn AM) 


1© Ta có: ÂN = ¿ ÄB (g9 = S4ÂN - 


AMAB vuông ở M (vì nội tiếp trong nửa đường tròn) 
= Â=90° -B = 90° ~ 189 = 729 
Vậy M = 90°, Â = 729, B = 18° 


2.) 


«ABC là góc nội tiếp chắn cung AC, ta có: ABC = 2 S4AO 


= SđAÔ = 2.ÃBC = 2.30° = 60° 
© _ DAC là góc tạo bỏi tiếp tuyến AD 
và dây AC, ta có : B 


6AD- 2 SIAC = 60” =309 


Theo tính chất của hai tiếp tuyến cắt nhau, ta có : 
DA = DC hay ADAC cân D 
= AD = 180° - 2ẾAD = 1809 - 2.30° = 120° 
Vậy ADC = 120° 
* Ghi chú ` 
Học sinh có thể tìm thêm cách tính khác để có ADC = 120° 
3.) 


A. Ta có : 

«®Ồ BCLAE(gt) (1) 

© AED=90° (góc nội tiếp chắn 
nửa đường tròn) 
=ED L AEtạiE (2) 
(1) và (2) = ED // BC 

B. Ta có: ABC = ADC (hai góc nội tiếp cùng chắn AC) 
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C. Vì ED // BC (emt) 
= ÊB =DC (hai cung chắn giữa hai dây song song) (3) 


Ta còn có: MẺ = MD (gt) (4) 
Cộng (3) và (4) vế theo vế, ta có: ÊB + ME = D + MD 
====. `. 
MB MC 


= MAB = MAC (hai góc nội tiếp chắn hai cung bằng nhau) 
= AM là tia phân giác của BAC 
I.(A)Ta CÓ : 
« AB = 2.10 = 20 (em) 


« 8= LS4ANI = Ì.80° =40° 


AB 20 20 
== Si = 9.788 ~ 26, 11 (em) 
® AC = ABtgB = 20.tg40” = 20.0,839 = 16, 78 (cm) 
se CVanc = AB + AC + BC = 20 + 16,78 + 26,11 = 62,89 (cm) 
¡(© Ta có: MÃ = MC (gi) = B; = Bạ 
= BH là đường phân giác của góc 
B AABK có BH vừa là đường cao, 
vừa là phân giác của nên tam 
giác này cân ở B 


1®) Ta có : 


8 ÃCB - 2 S4ÂB = 7.1209 = 60° 4) 


(góc nội tiếp chắn cung AB) 
«  SđACB = 360° - SđADB I 
= 3600 - 120° = 2409 


——- 1 


= ADB= 2 SdACB =120° hay ÊD@ = 120° 


sĩ P8 = 2P Đồ = 60° 


(góc nội tiếp bằng nửa góc ở cùng chắn một cung) (2) 
(1) và (2): ACB = I9 = 60° 


7.()Vẽ tiếp tuyến chung tại A, ta có : 
rệt sô (cùng chắn ÂM) () 
Ás;= sỡ (cùng chắn AN) (2) 


Mà Ô + = 180° 
(hai góc trong cùng phía) 
(1) và (2) = Â¡ + Ã; = siÔ+Ö) 


Hay MAN = 2-1809 = 90°. Vậy AMAN vuông ở A 


8.(A)Ta có: HM là trung tuyến ứng với cạnh huyển của tam giác vuôn¡ 
BHC 
= HM = MB = MC = ÌBC= ñM =- MÈ 
2 .0 
Mà SảđM = 2Ê = 2.20° =40°=_ SđM© = 40° 
9® : 
A. Ta có : B C 
©« AM =R (gt) = SđAM = 60° = Sđ MB = 180° - 60° = 120° P 
«Ổ PM=PB (@) - 
MB - 2 S4MB z 5.120 =60% (2) 
(1) và (2) — APMB là tam giác đều 
B. Ta có Õa = Õa = 2 S4MB = 60° 
và ÕBP = 90° (vì PB L OB) 
= AOBP là nửa tam giác đều O 
= OP = 2R mà OI = R = I là trung điểm của OP 
Hai tam giác vuông OBP và OMP có chung cạnh huyển OI 


nên nội tiếp đường tròn đường kính OP 
Vậy I là tâm đường tròn qua B, P, M, O 


la aS4ƒB = 309 


B 


C. Ta có : = M = Bạ (= 309) =MI// AB 


&x 2 SIAM ~ 309 
10.(Â)Ta có: SđBM = 120° = BM = R3. Ta còn có : OP = 2R (cmt) 
Vì OP 1 MB nên: Sowpg = 2MBOP = 2 RV5.2R = R23 
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4. GÓC CÓ ĐỈNH Ở BÊN TRONG ĐƯỜNG TRÒN. 
GÓC CÓ ĐỈNH Ở BÊN NGOÀI ĐƯỜNG TRÒN. 
CUNG CHỨA GÓC 
1.(A) 
A. Ta có: SđAD = 500.3 = 1509 
= SđAmD = 360° - 150° = 2109 
AHD là góc nằm bên trong (O), ta có : 


1 


—= = —— ^ 
AHD= 3s hƯỢU + AmD) 


: (500 + 2109) = 1309 


B. AID là góc nằm bên ngoài (O), ta có : 
bÉ= vi 


ATD = 2 Sá(AmD - BÒ) = s.10° ~ 500) = 80° 


C. Ta có: BAD = 2 s4BÐ = 2-1007 =50° (1) 


1 
= 
2 
(1) và (2) = AIAB cân tại I 


2 


1 


ADE = đAO = -.100° =50° (2) 


— 


A. Ta có: Bị = 2 SdỂD, Ếi = 2 S4AB = ñ =Õ; wì B= AB) 


= AHBC cân ở H = HB = HC (1) 
B. Ta có: Ổ; = 2 S4(BÒ + ÂB) = 2 .100° = õ0° 


Kà 2 54B +€B)= 5-1007 = 509 


= Bạ =Ếa = AIBC cân ở I = IB =IC (2) 
€. (1) và (2) = IH là đường trung trực của dây BC 
8.(B) Ta có: B; = Õ; (chắn hai cung có số đo õ0°) = BC // AD- (1) 


Ta còn có: SảAC = SảđBD = 100°= AÔ = BÖ = AC = BD (2) 
(1) và (2) = ABCD là hình thang cân 
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4.(C)Ta có :BAN =2 SđÂN = SMAC+ÊÑ) Œ) 


DMA = 2 S4(Â + ÑB) (2) 


Ta có: Â; = Á¿ =CN=ÑB 
(1) và (2) = DAN = DMA 


= ADAM cân tại D A B 
n, Ụ ®) 
5.(B)Ta có AABC nội tiếp trong nửa đường tròn (O) 
= ÁCB =90° =>AC 1 DM q) 
ADAM cân tại D 


= AH là phân giác của góc D (gt) cũng là đường cao (2) 
(1) và (2) = AC và AH là hai đường cao của ADAM cắt nhau 
tại H. Vậy H là trực tâm của ADAM 
s(® Lời giải của bài toán như sau : 
e) Dựng đoạn thẳng AB = 5cm 
ce) Dựng BAx = 40° 
d) Dựng tia Ay L Ax 
a) Dựng đường trung trực d của AB, cắt Ay tại O 
b) Dựng cung tròn AmB tâm O bán kính OA. 
Đó là cung chứa góc 40° dựng trên đoạn thẳng AB 
*- Ghị chú : Ta có thể dụng được hai cung chứa góc 40 đối xứng nhau 
qua AB 
(Xem hình vẽ ở đề bài) 
1.(C)Ta có: MA = MB (gU) 
= OM L AB = AMO = 90°= kđ 
Ta thấy điểm M nhìn đoạn thẳng OA dưới một 
góc 90° nên M thuộc đường tròn đường kính OA 
Vậy khi B di động trên đường-tròn (O) thì M di động trên đường 
tròn đường kính OA cố định ì 
8.) 
Ta có : AD = AC (gt) 
= AACD cân tại A có: 
€AD = 180° - BAC = 180° - 809 = 1009 


° _ “AĐD øB_ ø 
= BDE = ACD - 180 - CAD _ 180 100 _ 
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Ta thấy điểm D nhìn đoạn thẳng BC dưới một góc 40° nên D 
thuộc cung chứa góc 40° dựng trên đoạn thẳng BC 
Vậy khi A di động trên cung chứa góc 80” dựng trên cạnh BC 
thì D di động trên cung chứa góc 40° không đổi dựng trên BC 
cỡ định. Cung này nằm trên nửa mặt phẳng chứa điểm A bờ 
là đường thăng BC 

9.(Ö) Ta có: BAC = s ñOC (góc nội tiếp và góc ở tâm cùng chắn BỀ) 


= BOC = 9.BAC = 2.60° =120° (1) 

Về hai đường cao BB' và CC' cắt nhau tại H thì H là trực tâm của 

AABC, ta có : BHC = 360° - (Â + Ñ + €') = 360° - (609 + 90 + 909) 
= 1200 (2) 

Về đường phân giác của góc B và C cắt 

nhau tại I thì I gọi tâm đường tròn nội 


tiếp AABC, ta có : BIC = 1809 - Ê;) 
2 B 

B+Ê_ 180°-Â _ 180°-—60° 
S012. lv ng 2 
Do đó : BIC = 1809 -60° =120° (3) 
(1), (2), (3) = O, H, I đều nhìn cạnh BC dưới một góc 120° nên ba 
điểm này cùng thuộc cung chứa góc 120° dựng trên cạnh BC, cung 
này nằm trong nửa mặt phẳng chứa điểm A bờ là dây BC 


10(€) A 
Ề» 
—d 


Mà = 609 


Ta có : BI = 180° |7] 


AÊ +Ê _ 180° - Â_ 180° - 90% _ 


Do đó BI = 180° - 45° = 135° 
Ta thấy điểm I nhìn đoạn thẳng BC dưới một góc 135" 
nên thuộc cung chứa góc 135° dựng trên cạnh BC 
Vậy khi A di động trên đường tròn (O) thì I di động trên hai cung 
chứa góc 135° không đổi dựng trên cạnh BC cố định, hai cung này 
đối xứng nhau qua cạnh BC 
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B.Vì I là tâm đường tròn nội tiếp AABC nên AI là tia phân giác 


của Â hay rW = Âa 

Gọi M là giao điểm của tia AI và (O) = MB = MC (vì Ấ¡ = Ãa) 

Mà BC cố định (gt)  M cố định 

Vậy A di động trên (O) thì tia phân giác AI luôn đi qua điểm 
cố định M là điểm chính giữa của cung BC cố định 


5. TỨ GIÁC NỘI TIẾP - ĐƯỜNG TRÒN NGOẠI TIẾP 
ĐƯỜNG TRÒN NỘI TIẾP 


1) Hình thang cân, hình chữ nhật, hình vuông nội tiếp được đường 


2.(A)Ta có: MNPQ là tứ giác nội tiếp được, ta có : 


8.(B)ABDC vuông tại D và ABEC vuông tại 
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tròn vì có tổng số đo hai góc đối diện bằng 180° 


Chẳng hạn cho hình thang cân ABCD (AB // CD) è ` 

Â = thai góc kể đáy AB) 

Mà Â + = 180° (hai góc cùng phía) 

= B+ =180° D C 
= ABCD là tứ giác nội tiếp được đường tròn A 


M+Ê =180°= Ê =180° - Ñ = 180° - 7õ° = 105° 


E vì hai tam giác này nội tiếp nửa 

đường tròn (O) đường kính BC 

=> BE và CD là hai đường cao của AABC p 
nên H là trực tâm của tam giác này 

= AH L BC tại F (vì AH là đường cao thứ ba) 
Từ đó ta có : 

Ba tứ giác AEHD, BDHF, CEHEF nội tiếp được vì có hai góc đối diện 
bù nhau 

Ba tứ giác AEFB, BDEC, ADFC nội tiếp được vì có hai đỉnh cùng 
nhìn cạnh chứa hai đỉnh còn lại dưới một góc 90° 

Vậy trong hình vẽ có tất cả 6 tứ giác nội tiếp được đường tròn 


4(© 


5.) 


A. 
B.= 


s(®) 


A. 


C. 


Tứ giác AEHD nội tiếp được (emt) 

=Í¡= Ấn thai góc nội tiếp cùng chắn ÊH ) (1) 

Tứ giác BDHEF nội tiếp được (emt) 

=p Úạ = B) thai góc nội tiếp cùng chắn ÑE ) (2) 

Tứ giác AEFB nội tiếp được (emt) 

= rW = Bị (hai góc nội tiếp cùng chắn ÊE) 

(1) và (2) = ñ¡ =Õ¿ 

= DC là đường phân giác của góc EDF 

Chứng minh tương tự ta có EB là tia phân giác của góc DEF. 
Các phân giác này cắt nhau tại H : 
Do đó H là tâm đường tròn nội tiếp của ADEF 


Hai tam giác AED và ABC có: Ầ chung 
AED = ABC (vì tứ giác BDEC nội tiếp được) = AAED ~ AABC 


AD AE 
rên XE AĐ,AO = AE.AC 


Ta có : 
H và I đối xứng nhau qua AB nên AB là đường trung trực của HI 

=> AB là trục đối xứng của tứ giác AHBI q) 

Tương tự ta có AC là trục đối xứng của tứ giác AHCK (2) 
(1= ÃIB = AHB = 90° (vì AHB = 909) 

= Tứ giác AHBI nội tiếp được đường tròn đường kính AB 

(2) = ẤKC = AHC = 90° (vì AHC = 90°) 
= Tứ giác AHCK nội tiếp được 

đường tròn đường kính AC 

()= Âi =Ã¿, (2) Ãa=Ãa 

Mà Â; + Áa = BAC = 90° (gt) 

= Ái +Ãa +Ãa + Ãa =1809 

Vậy I,A, K thẳng hàng 
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1. A.|P] B.[Đ] C.[s D.[s| 
* Giải thích: 
A.* AB là đường trung trực của HI = AI = AH (1) 


s ÁC là đường trung trực của HK = AH = AK (2) 
(1) và (2)=_ AI = AH = AK 
Ta còn có I, A, K thẳng hàng (cmt) 
Vậy đường tròn đường kính IK đi qua H 
B. Ta có AH 1 B©€ tại H (gt) 
= BC là tiếp tuyến của đường tròn đường kính IK 
C. Ta có: BI = BH và CK = CH = BI +CK = BH + CH = 2R 
BC 
D.AABC vuông tại A, đường cao AH, ta có: AH? = BH.HC 
Mà P;1 = BI, HC = CK = AHŸ = BILCK 
AA: ` -uông tại H nên AH < OA 
Hay AH < R = AH? < R?. Vậy BLCK < RỲ 


8. A.|S] B.|bỊ c.[b D.[S} 
* Giải thích: 
A. ABCBEF là lục giác đều, ta có: AB = BC = CD = DE = EF = FA 
360° 


=809 


= SđAB = S4B© = SđỚD = SảÐỀ = SdÊE = SảđÊA = 


B. Ta có : SđAD = Sđ(AB + 8C + GD) = 609.3 = 180° 
= AD là đường kính của (O) 
Vậy A, O, D thắng hàng 

C. Ta có: SđAO = SđE = SđAB = 120° 
= AC = CE = AE 
Vậy AACE là tam giác đều 

D. Đường chéo AD là đường kính của đường tròn (O) (cmt) 


Từ đó suy ra các đường chéo của lục giác đều cắt nhau tại tâm O và 


chia lục giác đều thành 6 tam giác đều bằng nhau có cạnh là R 


Chẳng hạn AAOB cân tại O có Ô=SđAB=60° nên tam giác 


này đều cạnh là R 


2 
Ta có: SAog = RẺv3 


2 
. Do đó: SABCDEF = đi nn = 2RP V8 
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9.) 
Ta có: ABC = BCD = 90° (gt) 
= AC và BD là hai đường kính của đường tròn (O) : 
Như vậy hai đường chéo của một 
hình vuông nội tiếp đường tròn là 
hai đường kính của đường tròn đó Ì 
Theo tính chất hình vuông, ta có : 
= ÁC 1 BD và OA -: OB =OC = OD =R 
= AAOB vuông cê \ tại O D 
=> AB? = VOA?.. OB2 = VR2 + RẺ = V2R” = R2 

10. Điển vào chỗ trống trong bảng : 


Đa giác đều nội - — Tính theoR | 
tiếp đường trò. 
í mm “my _ _| Độdài cạnh | Khoảng cách từ O đến cạnh | 
Á. Lục giác đều R Sọc | 
[ V00) 
B. Hình vuông R⁄2 -= 
Ị n= “=- 
C. Tam giác đều lủ Rv? 5 


* Ghi nhớ: 

e Cách vẽ tam giác đều ABC nội tiếp đường tròn (O): 

—_ Vẽ đường tròn (O), đường hính AD 

—_ Vẽ cung tròn (D ; R) cắt (O) tại B uà C 

—_ Vẽ tam giác ABC. Đó là tam giác đều nội tiếp đường tròn (O) (H.1) 

e Cách vẽ lục giác đều ABCDEFE nội tiếp đường tròn (O): 

—_ Vẽ đường tròn (O) đường kính AD 

—_ Vẽ hai cung tròn (A; R) uà (D; R) cắt (O) tại B, F, C, E 

- Vẽ hình lục giác ABCDEF. Đó là hình lục giác đêu nội tiếp 
đường tròn (O) (H.2) 

e Cách vẽ hình vuông ABCD nội tiếp đường tròn (O): 

—_ Vẽ đường tròn (O) uà hai đường kính uuông góc AC uà BD 
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- Vẽ hình tứ giác ABCD. Đó là hình uuông nội tiếp đường 
tròn (O0) (H3) 


Hình 1 


6. ĐỘ DÀI ĐƯỜNG TRÒN, CUNG TRÒN 
DIỆN TÍCH HÌNH TRÒN, HÌNH QUẠT TRÒN 


Bán kính R | 18em 209m | 15,5cem 
Số đo của cung tròn (n°) | 90° 100° | 79° 
Độ dài cung () | 28/8em 36ðem | 21,4em 


* Giải thích : Ta có : 
- xRn _ 3,14.18.90 


2 
° ˆ7 Tạo T— NHA xaa, 
Rn 1801 180.36,5 
I= — =R= =2 v0, 
-x “NI TY Mdhddkdnu 
Rn 180]  180.21,4 
T— = “xử, 
g0 BE R D055” 
>® 
A.C = 2nR = 2.3,14.8 = 50,24 (cm) 
B.S = xR” = 3,14.8? = 200,96 (cm?) 
0L an „S140 100 St nung 


180 180 


3.4) 
R?Ần 3,14.821 
Ta có: Suquxos = “Sóo' = “.. = 67 (cm) 
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1R A 

4.(C)Ta có: SaoAp = 2 OHLAB = 2. -; R8 b 
—RˆVB B2I/78 › 7 
me ~ 28 (cm“) GỘ Mộ 120 


` 


LAO) 


Diện tích hình vành khăn : 
Suyy = xR? - nR'? = x(82 - 52) = 3,14.39 = 122,5 (cm?) 
s.®) Diện tích giới hạn bởi hai cung MN và EF: 
m.8”.100 _ m.B”.100 
360 360 
= 55,82 — 21,81 = 34,01 (cm?) 
1.(@)Ta œ: F =Â==90° đ) 
OA =OB=R (2) 
(1) và (2) = OATB là hình vuông — Soarp = R 
360 4 
Do đó: Suen = SoATB — ŸhatAOB 
xR? _ 4R?-mR? _ 


ï=R?ˆ.=z 
4 4 


Đhgh = ShgtMON — ỔhatEOF = 


Ta có: SnqtAop = 


8© 

Ta có : BC L OB, BC L ƠC (tiếp tuyến 

vuông góc với bán kính đi qua tiếp 
8-Ê-‹qn9 

điển = |6 =90 
OB/ƠC" 

Vẽ CD // OƠ' (D e OB) 

Tứ giác ODCO' là hình bình hành 

- CD = ÒO' = R+R' =6+2 =8 (cm) 

BD = OB - OD = 6- 2 = 4 (cm) 
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ABCD vuông tại B có CD = 2BD nên bằng nửa tam giác đều 
cạnh CD 

= BDC = 60° = AOB = BDC = 60° (hai góc đồng vị) 

Ta có: ÁOB + AƠC = 180° (hai góc trong cùng phía) 

= ÃO = 180° - AOB = Ì305 - 60° = ¡209 

LÃ 27.120) 4 


. 
9.) Ta có: —*4140€ ~ —. 
ShạAoB xe ° 3 

360 
10(Đ)Tứ giác OBCƠ' là hình thang vuông có BC là đường cao 


= Soncơ' = (#3 ):c = Ê : ®)aw = 168 = 27,68 (cm) 


2 
CDV3 _ 8/3 
sp 73g: 


(ABCD bằng nửa tam giác đều  BC= = 43 (cm) ) 


3,14.6.60 + 3,14.2”.120 Ũ 
ShqtAOB + ỔhqtAO'C = — `. 23,03 (cm?) 


Do đó : Sue, = Sopcơy — (SnqtAop + ỔnqyAoc) = 27,68 — 23,03 = 4,65 (cm?) 


ÔN TẬP CHƯƠNG III 


1.() Bạn Tâm làm sai từ bước 3 vì AB và AC đều có số đo 120°. 
Nhưng do AB và AC thuộc hai đường tròn không bằng nhau 
(R > R) nên độ dài của hai cung này không bằng nhau, cung 
nào thuộc đường tròn lớn hơn thì lớn hơn. 


2Ð 
A. Hai tam giác PAM và PMB có: Ô chung : 
PMA = PBM (cùng chắn MA) 
= APAM ~ APMB 
PM _PA 


Ễ = PM? = PA.PB 
Xung: - 2S bhdmlwảu 


8.(A)Ta có : 
e« ABC=ABD=90° (góc nội tiếp 
chắn nửa đường tròn) 
= ABC + ABD = 180°— C, B, D thẳng hàng 
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® AACD cân tại A (AC = AD = 2R) có AB là đường cao vừa là 
đường trung tuyến nên BC = BD 
-> =B (Trong hai đường tròn bằng nhau hai dây bằng 
nhau căng hai cung bằng nhau) 

4.()Ta 6: baủ = 90° (góc nội tiếp chắn nửa đường tròn) 

BC = BD 
= EB là trung tuyến ứng với cạnh huyền CD của tam giác vuông CED 
nên: EB = BC = BD = ÊB = 8D 


5.(A)Ta CÓ : 


« AHK=lS4MB+AN) (0 


t2 


* ARH = 2 Sd(MA + ÑÔ) (2) 


Mà MÃ = MB và ÑA =Ñ© Œgt) 
= MB+AN = MA +Ñ€ 
(1) và (2)= AHR = AKH = AAHK cân tại A 
s(® 

A. Ta có: MOB = 90° (gt) 
ADB = 90° (góc nội tiếp chắn nửa đường tròn) 
= MOB + ÄDB = 180° = OMDB là tứ giác nội tiếp : 

B. Trong đường tròn đường kính MB có : D 
MO = MD (gt) = MÔ = MD 
= Bị =Bạ (hai góc nội tiếp 


chắn hai cung bằng nhau) B 
Do đó BM là tia phân giác của OBD 
C. Ta có : MA = MB (vì MO là đường trung trực của AB) 
= AMAB cân tại M= Â =B¡ mà B;¡ =Õ; (cmt) 
= Â=B,=Bạ (1) 
Mà Â + + Bạ =90° (AADB vuông tại D) (2) 
(1) và (2) = 3Â = 90° = Â = 30° 
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7.) Vẽ OH L AB thì OH 1 CD tại K (vì AB // CD) 
Theo để bài ta có: te di EyiE(d0 AB = R; CD = RV/3 ; 
OH = c.. ;OK = 5 (xem bài tập số 10 vấn để 5) 

«_ Gọi S, là diện tích hình viên phân giới hạn bởi ŒD và dây CD 
_ xR?120_ R?V3 _xR? R°v3 
360 4 8.4 
Gọi S; là diện tích hình viên phân giới hạn bởi AB và dây AB 
R?60 R?V3 nR? R?V3 
T ẮẲ1R .60_R v3 _xR ` R v3 
TA h 4 6” 4 
Gọi S là điện tích hình có gạch sọc, ta có : 


xR? R2/3 (xR? R?2/3Ì xR? xR? xR? 
H1 ng KÝ 
(Xem hình vẽ ở để bài) 
8®) 


A. Ta có: ADB = 909 
(góc nội tiếp chắn nửa đường tròn) 
= BDE =90° 
Ta còn có: BCE = 90° (gt) 
= BDE + BCE = 180° 
= BDEC là tứ giác nội tiếp 
B. Ta có AADB ~ AACE 
(vì hai tam giác vuông có góc A chung) 


AB _ AD 
C-S T5 “¬o “ AB.AC = AD.AE 


9.(C)Ta có: SđAD = 120° = SđBD = 60°=> Suvp = Swạpop — Sanop 


_ œ10Ê.60 _ 102v8 
— 860 4 


(» ABOD đều cạnh 10cm nên S;gọp = 12 BC = 25.3 (cm? ) 


= B2,33 — 43,25 = 9,08 (cm2) z hệ? 
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10{8) AADB vuông tại D có Â = s S4BD = 30° 
= AADB bằng nửa tam giác đều cạnh AB = 20cm 


2 
Do đó: SaAppg = 2023 


= 50.1,73 = 86,5 (em?) ~ 87 (cm?) 


« AACE vuông tại C có Ầ=309 
=» CE = AC.tgA = 25.tg30° = 25.0,58 = 14,43 (em) 


Ta có: Saacg = gACCE = s.28.14,43 = 180,37 180 (cmÊ) 


Gọi S là diện tích của hình có gạch sọc, ta có : 
§ = SAAce ~ (SaAnp + 8ụyp) = 180 - (87 + 9) = 84 (cm?) 
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CHƯƠNG IV. HÌNH TRỤ - HÌNH NÓN - HÌNH CẦU 


ñ. TÓM TẮT ŒñC KIẾN THỨC ŒẦN NHỚ R 


Diện tích Thể tích 


Sxạ = 2nRh 


Sự; = 2nRh + 2nR? 


9xa = xR/ 


Stp = TR + xR? 


| S¿4 = x(R; + Rạ).l 


1 
V=—nh. 
Ew 


(R? + Rệ + R,R;) 
Sự =S¿ + (RỶ + Rộ) 


+ 
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PB. BÑI TẬP 


„ Quan sát hình trụ rồi điển số thích hợp vào 4À: 
XU xã 


chỗ trống (..) (r = 3,14) 


A. Bán kính đáy của hình trụ .. š 
B. Diện tích xung quanh của hình trụ .. 

€. Diện tích toàn phần của hình trụ... 

D. Thể tích của hình trụ .. 

„ Với hình trụ đã cho. Diện tích xung quanh cm 
của hình trụ bằng : C3 
A. 356,8cm” B. 376,8em” g 
C. 387,8em? D. 406,6cm” Ñ 

. Một hình trụ có bán kính đáy là 9cm và 
thể tích bằng 2543,4em”. Khi đó, chiều ^A 
cao của hình trụ bằng : 

A. 8cm B. 9cm C. 10cm D. 14cm 


Hãy chọn kết quả đúng. 

. Chiều cao của một hình trụ bằng bán kính đường tròn đáy. Diện tích 
xung quah của hình trụ là 628cm”. Khẳng định nào sau đây đúng ? 
A. Diện tích đáy hình trụ là: 310cm? ` 
B. Diện tích toán phần hình trụ là: 1248cm? 
C. Thể tích hình trụ là: 3100cm° 
D. A), B), C) đều sai 

. Cho hình chữ nhật ABCD (AB = 2a, BC = a). Quay hình chữ nhật đó 
quanh AB thì được hình trụ có thể tích Vị, quay quanh BC thì được 
hình trụ có thể tích Vạ. Khẳng định nào sau đây đúng? 


A.Vịi=V¿ B.V=2W C.V=2V, D.V,= 2V: 


. Một bể nước có chiều cao 1,ðm. Một vòi nước chảy vào bể với vận tốc 
5880lít/giờ. Sau 10 phút, mực nước trong bể cao 1,2m. Thể tích của bể 
nước bằng : 

A. 1,23m B. 1,8m C. 2,17m° D. 2,47m 

„ Một hình nón có chiều cao 15dm, đường sinh 25dm. 

Khẳng định nào sau đây sai ? 

A. Bán kính đáy của hình nón: 20dm 

B. Diện tích xung quanh hình nón: 1570dm? 
C. Diện tích toàn phần hình nón: 2826dm? 
D. Thể tích hình nón: 1884dm° 
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8. Một hình nón có đường sinh là 12cm, góc giữa đường sinh và đường 
kính đáy là 60° (hình bên). S 
Thể tích của hình nón này bằng: (Kết quả 
lấy đến chữ số thập hân thứ hai) Ko 
A. 351,15cm? » 
B. 391,12cm` A 
C. 401,18em° 
D. Một kết quả khác 
9. Một khối gỗ dạng hình trụ có bán kính 2dm và chiều cao 6dm. Ngườ: 
ta khoét đi một phần có dạng hình nón (xem hình vẽ) tñì phần thể 


tích khối gỗ còn lại là : /. \ 
A.40,26dm$ B. 48,25dm° ..-. 
C. 50,24dm° D. 52,44dm 

6dm 


10. Cho tam giác ABC vuông tại A. Gọi Vì, Vạ, Vạ theo 
thứ tự là thể tích của những hình sinh ra khi quay tam 
giác ABC một vòng quanh các cạnh BC, AB và AC 
Khẳng định nào sau đây đúng ? 
“¬..` 1 _1 1L_ 1L 1 bi ÓC 
"vệ vệ "VỆ Vệ VỆ VỆ VỆ VỆ VỆ Vệ 
11. Hình vẽ cho biết : 
Hình nón có chiều cao h(cem) bán kính đường tròn đáy a(cm) và hìn! 
trụ có cùng chiều cao và bán kính đường tròn đáy của hình nón. 
Chứa đây cát vào hình nón rồi đổ hết cát vào hình trụ thì độ cao củ: 
- cát trong hình trụ sẽ là : 


A. B. đun 

_ 4 3 

e. — D. nh uy 
3 4 


12. Một tam giác đều ABC có độ dài cạnh 
là 10cm ngoại tiếp một đường tròn (O). 
Cho hình quay một vòng quanh chiểu 
cao AH của tam giác đều (xem hình 
bên) ta được một hình nón ngoại tiếp 
hình câu. Thể tích của hình nón bên 
ngoài hình câu bằng : 

A. 125cm” B. 130cm” C. 132cm D. 148cm 
(Làm tròn kết quả đến chữ số hàng đơn vị) 
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8. Một khối gỗ dạng hình trụ có bán kính đường tròn đáy là 4dm, người 
ta khoét rỗng hai nửa hình cầu (xem hình vẽ). 
Như vậy diện tích toàn bộ của khối gỗ là : 
A.114ndm” 

B. 118zdm” 
C. 125xdm” 

D. 128xdm” 2 
4. Chiểu cao của một hình trụ gấp ba lần bán kính đáy của : 
nó. Tỉ số cua thể tích hình tru này và thể tích của hình 

cầu có bán kính bằng bán kính đay của hình trụ là : 


5 3 


A5 B.° G.Ÿ n. 


4 

3 4 4 5 
.ð. Một bình dạng hình trụ có bán bán kính đáy 12em và chiều cao là 
18em đựng đây nước. Người ta bỏ vào bình một viên bi hình cầu bằng 
sắt có bán kính 6em. Thể tích nước còn lại trong bình khi viên bi đã 
nằm yên ở đáy bình là : l 

A. 2194xcm” 

B. 2275xcm° 

C. 2304nem” 

D. 2508xem? 
ĐÁP ÁN 
Bì | 1 ƒJ # [3 

Câu | B | 


C 
mm mi N 
HƯỚNG DẪN GIẢI 


„ A. Bán kính đáy của hình trụ 5em 
B. Diện tích xung quanh của hình trụ 502,4em? 
(s„„ = 2nRh = 2.3,14.5.16 = 502,4 (cm”)) 
C. Diện tích toàn phần của hình trụ 659,4em”? 
(Syp = S¿ạ + 2Sa¿y = B02,4 + 157 = 659,4 (cm?) 
D. Thể tích của hình trụ 1256cmŠ 10em 
(V = xRh = 3,14.25.16 = 1256(cem3)) 


x 


Iss) 
L4 
© 
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2.® Œ) Từ AAOƠ' vuông tại O, ta có : 


OA = VAO? - OO? = V13 = v25 = 5 (cm) 


Diện tích xung quanh của hình trụ : 
S„„ = 2nOA.OO' = 2.3,14.5.12 = 376,8 (em?) 


suối . tích của hình trụ được tính theo công thức : A 
2 V 2543,4 
=xR°h h=—-= =10 
VN ST “N1 NÓI 


Vậy chiều cao của hình trụ là 10cm - 
4.® Diện xung quanh hình trụ được tính theo công thức: S„ạ = 2xRh 
Do R = h (gt), ta có : S4 = 2xRh = 2nR? 
= RẺ ~ „828 _ 100 -› R~ v06 = 10 (em) 
2m 2.3/14 
Vậy R = h = 10cm 
A. Diện tích đáy hình trụ: Sa¿y = xR? = 3,14.100 = 314 (cm?) 
B. Diện tích toàn phần hình trụ : 
Sụy = S¿¿ + 2Sa¿y = 628 + 2.314 = 1256 (cm?) 
C. Thể tích hình trụ: V = xR”h = 3,14.10”.10 = 3140 (cm) 


5.(© 


' E tREEEP>. 
T 


Hình 1 
Khi hình chữ nhật quay một vòng quanh AB thì được hình trụ có bá: 
kính đường tròn đáy R = a, chiều cao h = 2a (H.1), lúc đó thể tích V 
của hình trụ là: Vị = xRh = xa?.2a = 2na" () 
Khi hình chữ nhật ABCD quay một vòng quanh BC thì được hình trt 
có bán kính đáy R = 2a, chiều cao h = a (H.?), lúc đó thể tích Vạ củ: 


hình trụ là: Vạ = xR?h = m(2a)”a = 4na? (2) 
V 2na?” 1 
(1) và(2)= L=““ + =>= Vạ=2V, 
. Vy na) 2 - : š 
5880.10 


0 (1) = 0,98m 
6.(Â) Trong 10 phút vòi nước chảy được : Tinn— = 980 (]) = 0,98m 


Ta có thể tích Vị của nước trong bể là :Vị = Sh 
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(S : diện tích đáy bể, h là chiều cao của nước trong bể) 
Vị 0,98 
“8x. = 1p * 082 (mỶ ) 
Vậy thể tích V của bể nước là : 
V=Sh (S: diện tích đáy, h : chiều cao của bể) s 
~ 0,82.1,5 = 1,23 (cm) 
7.®) Từ ASHA vuông tại H, ta có : S5 15d 
R = V28? - 152 = J400 = 20 (dm) A 
« S¿¿ = nRl = 3,14.20.25 = 1570 (dm”) 
©« Sụ = S¿ạ + Sa¿y = 1570 + 3,14.20” = 2826 (dm”) 


s.V= B nR?h = gội 14.400.15 = 6280 (dm) 


8. tưng vuông tại H có Â=6Œ nên Đăng nửa tam giác đều cạnh 
SA =12cm 


AH=R= 2 SA = 2.18 =6 (em) Ki 
>- #E 7 
SH = h= Š9/8 - !2 - 6/8 (em A 


V= 21R°h 3 2.814.696 /8 = a.8,14.36.6.1,78 = 391,12 (cm) 


9.@ Theo để bài ta có hình trụ và hình nón có cùng bán kính đường 
tròn đáy R = 2dm và cùng chiều cao h = 6dm. 
e Thể tích Vị của hình trụ là : 
Vị = nRh = x2”.6 = 24m (dm”) 
e Thể tích Vạ của hình nón là : 6dm 


Wụ= xRỄh =.Š m4. = 6x tảmỖ) 
3 3 


Thể tích V còn lại của khối gỗ là : 
V=V¡- Vẹ = 24n - 8n = 13w = 16.3,14 = 50,24 (dmŸ) 
10.@©) Gọi a, b, c là độ đài cá: cạnh của AABC vuông tại A (BC = 


AC =b,AB = c). Vẽ đường cao AH = h, ta có: he= và a? =b?+c? 


Khi AABC quay một vòng quanh BC ta được hai hình nón có cùng 
bán kính đáy là h và chiều cao là BH và CH, ta có : 


Vị = 2 nhÊ.BH + 2 xhŠ CH = 2 nhŸ(BH + HC) = 2 xhÊ.BC 
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1 t Ỷ mb?c? 
=-rn| —| .a= 
3 a 3a 
1 9a? . 
“xi: q) 
VỆ xbfc! 


Khi AABC quay một vòng quanh AB, ta được một hình nón có bán 
kính đáy là b và chiều cao là c, ta có : 
1 v2 
Vạ =—nb 
2= be 


Ếy, 9 


vị "cua  @ 


Khi AABC quay một vòng quanh AC sinh ra một hình nón có bán 
kính đáy là e và chiều cao là b, ta có : 
1 


_# ø 1 9 
Vạ = mg b= VỆ T xêctpP 
1 1 9 
(2) và (3) = vệ *W§ = sơ! = s 
_9(b2+c?) 9a? 


=—r-=-a.ra (4) 
x?bfc† x?bfc' 


(Jxãả@0=.cL.- 2-1 


cơ, 
VỆ Vệ Vệ 


11 @® Thể tích Vị của hình nón là: Vị = ganh (emŠ) (1) 
Thể tích Vạ của hình trụ là: Vạ = xa?h (cemŠ)— (2) 


V, 1 1 
(1) và (2) = W5 =Vị= PÁC 
Vậy khi chứa đẩy cát vào hình nón rồi đổ hết cát vào hình trụ và 
do hai bình này có diện tích đáy bằng nhau nên độ cao của cát 


¬".- 
& 


trong hình trụ là xem. 


12.) Ta có « AH = AB ổ - Đổ „ „8 


e _O là tâm đường tròn nội tiếp đồng thời 
là trọng tâm của tam giác đều ABC 


='G =rx } Am = 5 Ẽ (em) 
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« Thể tích Vị hình nón sinh ra khi cho AABC quay một vòng 
quanh AH là : 


Vị= axHBẺ.AH > g x6?.5V8 Sàn T1. Ộ 296 (chổ 


© Thể tích V; hình cầu sinh ra khi hình tròn nội tiếp AABC quay 
một vòng quanh AH là : 


". IE3Ì _ 4.8,14.128.3.1,73 
3 3 3 3.27 
« Thể tích V hình nón bên ngoài hình cầu là: 
V=V¡-~ Vạ = 926 - 101 = 125 (em”) 
13.Ö)Hai nửa hình cầu tâm O và Ơ' tiếp xúc nhau nên OƠ' = 8dm. 
Đó chính là chiều cao của hình trụ, ta có : 


~ 101 (em) 


Diện tích xung quanh của hình trụ là : 
S¿a = 2xRh = 2.4.8 = 64x (dra”) 

Diện tích bên trong hai nửa mặt cầu là : 

2 

=2 = 4.16 = 64x (dmP) 

Do đó diện tích toàn bộ khối gỗ là : 
S = 64m + 64x = 128 (dm?) 

14.) Gọi R là bán kính đáy của hình trụ thì chiều cao của nó là 3R. 
Thể tích Vị của hình trụ này là: Vị = xR?.3R =3nR)Ẻ (1) 


Thể tích V; của hình cầu có bán kính R là: V; = anRP 2) 


Vị 3nR?ồ 9 
ĐI Gh  ng " 


15.) Thể tích Vị nước trong bình hình trụ là: 
Vị = x.12”.18 = 2592r (cm) 


Thể tích V; viên bí hình cầu: Vạ = ạneh = 288m (cm) 


Thể tích nước tràn ra ngoài bình bằng thể tích viên bi choán chỗ.Do đó 
thể tích nước trong bình còn lại : 
V = Vị - Vạ = 2592x — 288x = 2304r (cm). 
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ÔN TẬP CUỐI NĂM 
- Bộ đề tự luyện) 


Bề I 
A. Câu hỏi trắc nghiệm 
9v? 2-3 
A.P=v3-2 B.P-2-vV3 C.P=v3 D.P=v2 


Câu 1. Rút gọn biểu thức : P = 


x-y-1=0 


BH SG, Nghiệm của hệ là: 


Câu 2. Giải hệ phương trình: | 


A. (; y) = (-1; 2) B. (x; y) = (2; -3) 
€. (x; y) = (3; 2) D. (x; y) = (-4; 3) 

Câu 3. Xác định hệ số a của hàm số y = ax”, biết rằng đồ thị (P) của 
hàm số đi qua M(1; -2) 


A.a=-2 B.a=- 2 C.a=2 D.a= 


Câu 4. Với giá trị nào của m dưới đây thì phương trình bậc 2 
x?-mx-1=0 có nghiệm kép. 
A.m=-3 B.m=-l1 C.m=2 D.m=1 

Câu ð. Trên đường tròn (O, 10cm) lấy hai điểm A và B sao cho 
ÃOB = 1200. Diện tích quạt tròn AOB bằng: 


A. 100cm? B. 105m2 C. 120cm? D. 145cm? 
B. Phần tự luận 
1+2x 1-2x v3 


Bài 1. Tính giá trị của biểu thức: A = — 


+ tại x =- 
1+Vl+2x 1I-vl1-2x ˆ 5 4 
Bài 2. Giải phương trình x? - 2(J3 - 1)x - 2/3 = 0 


Bài 3. Cho tam giác ABC vuông tại A, đường cao AH. Đường tròn đường 
kính AH cắt AB và AC lần lượt tại D và E. 
a) Chứng minh tứ giác BDEC nội tiếp 
b) Gọi M là trung điểm của cạnh BC. Chứng tỏ rằng AM vuông góc với 
DE. 
ce) Biết rằng AB = 10 cm, AC = 12 cm. Tính độ dài đoạn thẳng DE. 
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Đề 2 
A. Câu hỏi trắc nghiệm 


Câu 1. Tìm x để biểu thức j|x+ ^^ - Vấx có nghĩa. 
x 


A.x<0 B.x>0 G.x>3 D.x«2 
Câu 2. Cho hàm số y = x”(P) và y=2x-1 (D). Khẳng định nào sau 
đây đúng? 


A. (P) và (D) cắt nhau tại hai điểm phân biệt 
B. (P) và (D) tiêp xúc nhau 
Œ. (P) và (D) không có điểm chung nào 
D. Chỉ có A đúng. 
Câu 8. Với giá trị nào của m dưới đây thì phương trình 3xŸ - 4x + m = 0 
có hai nghiệm phân biệt? 
A.m=2 B.m<3 Cm> D.m>2 


Câu 4. Nghiệm của phương trình V15 - x + V3 - x = 6 là: 
A.x=-1 B.x=l C.x=-2 Dx=e3 ‹ 


Câu ð. Cho tam giác ABC vuông tại A có AB = 6em, AC = 15cm. Thể 
tích của hình sinh ra khi cho AABC quay một vòng quanh AC là: 
A. 545,5 em? B.386,6em?” C.5652cm° D.652 cmỂ 

B. Phần tự luận 

Bài 1. Cho phương trình x? + mx+1= 0 có nghiệm là xị và xạ. Tính giá 
trị của biểu thức xỶ + xỹ 

Bài 2. Một phòng họp có 100 người được sắp xếp ngối đều trên các dãy 
ghế có trong phòng đó. Nếu có thêm 44 người thì phải kê thêm hai dãy 
ghế và mỗi dãy ghế phải bố trí thêm 2 người nữa. Hỏi lúc đầu phòng 
họp có bao nhiêu dãy ghế? 

Bài 3. Cho đường tròn tâm O, đường kinh Ab. Trên đoạn AB lấy hai 
điểm I, J đối xứng nhau qua O. Gọi M là một điểm trên đường tròn 
khác A và B, các tia MI, MJ, MO cắt O) theo thứ tự tại C, D, E. 
Đường thẳng qua D song song với AB cắt MC, ME lần lượt tại H và K. 
1) Chứng minh rằng KH = KD 
2) Kẻ OI vuông góc với CD. Chứng minh rằng tứ giác IKDE nội tiếp. 
8) Gọi F là giao điểm của hai đường thẳng AB và CD. Chứng minh EF 
là tiếp tuyến của đường tròn (O). 
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Đề 3 
A. Câu hỏi trắc nghiệm 


Câu 1. Nghiệm của phương trình vxỸ - 2x =2- x là: 


A.x=-3 B.x=2 C.x=4 D.x=0 
Câu 2. Xác định các hệ số a và b, biết rằng hệ phương trình: 
2x + by = -4 
mb ý có nghiệm (1; -2) 
bx - ay = -ð 
A. (a; b) = (1; 83) B. (a; b) = (-4; 3) 
€. (a; b) = (-8; 3) D. (a; b) = (-3; 5) 
Câu 3. Tập nghiệm của phương trình xỶ +õx? +1 = 0 là: 
A.S8={1;3} B.S={-244} C.S={0;1} D.S=Ø 


Câu 4. Với giá trị nào của m sau đây thì phương trình 
7x? + 2(m - 1)x - mỂ =0 có nghiệm? 


A.m>2 B.m< = 

C.m<4 D. Với mọi giá trị của m 
Câu ð. Cho hình bên, diện tích của tứ giác ABCD bằng: B 

A. 53 cm? B. 78 em? 

C. 60,4 cm? D. 84, 6 em? 


B. Phần tự luận 


Bài 1. Tìm x để các biểu thức sau có nghĩa: ÂM 
: A 8cm 
1 +x b 


a) 


x¬õ 3-x D 
Bài 2. Cho phương trình xÊ + 3x +a = 0. Xác định a để phương trình: 
a) Có hai nghiệm trái dấu - 
b) Có hai nghiệm đều dương 
Bài 3. Một tứ giác lỏi ABCD có Â=900, AB = 3,6em, BC = 8em, 
CD = 10cm và DA = 4, 8em. 
a) Chứng minh rằng hai tam giác ABD và BDC đồng dạng. 
b) Chứng tỏ rằng AD là hai tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tam 
giác BCD. 
c) Tính thể tích của hình sinh ra khi cho tứ giác ABCD quay một vòng 
quanh cạnh CD cố định. 
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Bề 4 


A. Câu hỏi trắc nghiệm 
Câu 1. Cho hai đường thẳng: (Dị):y =3x~-9 và (Dạ):y =x+4. Tọa 
độ giao điểm M của (D¡) và (D¿) là: 


A. MA; 5) B.M(-3; 7) €C. M3; 7) D. M(-1; 2) 
z =rly- .. ì 2x+3|y|=1l3 .. 
Câu 3. Nghiệm của hệ phương trình: 5 8 với y>0 là: 
3x-y= 
A.(x;y)=(2;3) B. (x; y) = (-1; 5) 
C. (x; y) = (-3; -2) D. (x; y) = (4; 0) 


Câu 3. Cho hai hàm số y = x”(P)và y = 3x - 2 (D). Tọa độ giao điểm của 
(P) và (D) là: 
A. (-1; 1) và (2; 3) B. (1; 1) và (2; 4) 
€. (2; 0) và (1; 3) D. (1; 2) và (-2; 4) 

Câu 4. Cho hai đường tròn (O) và (O') cắt nhau tại A và B. Tiếp tuyến kẽ 
từ A đối với (O') cắt (O) tại C và tiếp tuyến với đường tròn (O) tại A 
cắt (Ơ') tại D. Khẳng định nào sau đây đúng? 


A. GBÃ = „ DBA B.CBÀ - 2DBÄ C.GBÃ - - DBA D. ØBÄ = PBÄ 


Câu ð. CHo hình chữ nhật ABCD có AB = 5cm, BC = 12cm. Thể tích của 
hình sinh ra khi cho hình chữ nhật ABCD quay một vòng quanh cạnh 
BC cố định bằng: 

A. 862 cm”? B. 845 cm? C. 942 cm? D. 950 cm? 
B. Phần tự luận 

Bài 1. Giải phương trình: 2V3xÊ + x+ 1= V3(x + 1) 

Bài 2. Một canô chạy trên sông trong 7 giờ, xuôi dòng 108 km và ngược 
dòng 63 km. Một lần khác, canô cũng chạy trong 7 giờ xuôi dòng 81 
km và ngược dòng 84 km. Tính vận tốc dòng nước chảy vận tốc thật 
của canô (vận tốc thật của canô không đổi) 

Bài 3. Cho tam giác ABC có ba góc nhọn nội tiếp đường tròn tâm O, các 
tiếp tuyến tại B và C cắt nhau tại N. Vẽ dây cung AM song song với 
BC, đường thẳng MN cắt đường tròn tại điểm thứ hai là P. Đoạn 
thẳng AP cắt BC tại D. 

a) Chứng minh rằng DB = DC 


b) Giá sử —Ì_ +—}_ ~-L., Hay tính độ đài đoạn BC. 
OB? NC?2 16 
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